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Vorwort.

Was diese Arbeit bieten will, sind Grundlagen der Logik, nicht
die Grundlagen in ihrer Vollstindigkeit. Der erste Teil behandelt die
grundlegenden Beziehungen und Verkniipfungen der Gegenstinde,!
Unter ihnen sind zuerst die logischen in kurzer Darstellung entwickelt
worden, wobei es in erster Linie darauf ankam, zu zeigen, daB und
wie die Logik auf den gegenstandstheoretischen Begriff des Objektivs
sich aufbauen liBt, das heiBt sich in der Tat darauf aufbaut, indem
Aussagen- und Klassenkalkiil, durch das Grundgesetz der »Reziprozitit“
verbunden, sich auf Gesetze (d. h. Objektive) tiber Objektive griinden.
In dem betrachteten Systeme von Beziehungen und Verkniipfungen
bilden die logischen jedoch nur ein Teilgebiet. Die Untersuchung geht
insbesondere noch auf die Vergleichungsrelationen und auf die fiir die
Wahrscheinlichkeit maBgebenden Beziehungen niher ein und gelangt zu
einer Entwicklung der Grundlagen der Wahrscheinlichkeitslehre, - In
die Darstellung sind gelegentlich Sitze und erliuternde Bemerkungen
aus der Theorie des Erfassens eingeschaltet (die in die Zghlung der
Definitionen und Siitze nicht mit einbezogen sind); von ihnen ist in
der Entwicklung der gegenstéindlichen (zugleich logistischen) Theorie
kein Gebrauch gemacht worden.

Im zweiten Teile werden, im Abschnitt V, die gegenstandstheoreti-
schen Grundlagen der Logik, mit besonderer Beriicksichtigung der
symbolischen Logik, eingehender untersucht, die im ersten nicht wohl
ausfithrlicher dargelegt werden konnten, ohne den Gang der auf die
Anwendungen zustrebenden Darstellung aufzuhalten und uniibersichtlich
zu machen. Fiir Leser, denen die Beschiiftigung mit einem symbolischen
Kalkiil nicht erwiinscht ist, sei bemerkt, daB diese Untersuchungen des
zweiten (nichtsymbolischen) Teiles in allen Hauptsachen nch verstind-
lich sind, wenn man vom ersten Teile nur etwa Folgendes beriicksichtigt
hat: § 1—7, die Definitionen und Siitze 10, 14, 18—21 (wobei oft auch
das im Text, mit Worten Ausgefiihrte gentigen wird), § 9, die Defini-
tionen und Sitze 32, 40 (mit ,Bemerkung*), 78, 74. — Der VI. Ab-
schnitt bringt einige Nachtrige zu den sAnwendungen.

Der wiederholt vorkommende Hinweis auf die noch ungedruckten
»Elemente der Gegenstandstheorie“?) soll dem Anteile R, Ameseders
an den betreffenden Aufstellungen Rechnung tragen.

Graz, am 11. Oktober 1912.
Ernst Mally.

!) Er ist, bis auf einige, allerdings nicht unwesentliche Ergéinzungen und Ver-
besserungen, die nachtriglich hinzugekommen sind, unter dem angefithrten Tite] im
X. Jahresberichte des IT. Staatsggmnasiums in Graz (1912) erschienen.

?) Die yon Dr. R. Ameseder und mir (1905—1907) in ihren Grundztigen fest-
gelegt aber nicht abgeschlossen worden sind,
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Erster Teil.

I. Allgemeines.

§ 1. Zwei Arten des Erfassens.

Wenn ich urteile ,7 ist eine Primzahl“ habe ich i i
Zahl 7 geurteilt oder 7 beurtei i e D e
z ein%Prigza,h] e t(i ilt, und ich habe den Sachverhalt, da8
__ Der Gegenstand (7), iiber den ilt wi i
erd,Il;elBt gewfjhnlicl:l( C))’bjekt des T%:tueﬁ:?lt X b, Wi
as, was geurteilt wird i ¥
Ob; eAktj}:’lv e gU el hlgcég.rl) geurteilte ,Sachverhalt“) werde als
uch wenn ich, ohne zu urteilen, das heilt zu -
haupten, auch nur zu vermuten, bloB denke oder annehgrlcf;l be? seziuetl);e
durch 3 teilbare Zahl%, so habe ich fiber ein Objekt () ein Objektiv
(daB a eine durch 3 teilbare Zahl ist) angenommen oder gedacht. Wie
das Urteil, so hat auch die Annahme Objekt und Objektiy.
ze‘ic}mUrteu]l:;zm und Annehmen pflegt man als Setzungsakte zu be-
. en. Das, was geurteilt oder angenommen wird, sagt man, ist durch
lllesan Akt ,gesetzt“. Was in diesem Sinne gesetzt werden kann, ist also
ateelalmal ﬁm Objektiv. Freilich heift ,setzen® hier keineswegs etwa her-
21 . ;;,f ervorbringen, sein machen; sondern es bedeutet nur eine Weise
des Erfassens. Da aber, was geurteilt oder angenommen wird immerhin
in einer Weise erfafit ist, die sich vom Erfassen des beurteilten oder des
von der Anriahme betroffenen Objektes deutlich unterscheidet, sei das
Wort ,setzen, da ein besseres nicht zur Verfiigung steht, hier beibehalten
Wir unterscheiden also das Setzen der Objektive als eine besondere

Erfassungsart vom Erfassen d ; . -
Sinne nennen wollen.?) o ety ides twtubicibantin Juu ERE RSN

§ 2. Objektiv und Objekt.

Was geurteilt oder angenommen wird, ist in ander
er Stell
%_faﬁspngsakte als das, woriiber geurteilt oder angenommen wtiﬁgf zﬂ
ticksicht auf diese Stellung ist es zun#chst als Objektiv des betreffenden

1) Vgl. Meinong, Uber Annahmen, 2. Aufl, Leipzig 1910. (Regist
i!:;qhu_ngfin BOE;;M Ge%nstanﬂstheorie und Psycholoéire, ’heraE.sggagehan ‘(roggélu. I?E.t)a iE ;1 ge;
IIIlpZzEllgM : II. R. Ameseder, Beitrige zur Grundlegung der Gegensta.ndstheorie:

A 03 ﬁll_y, Untersuchungen zur Gegenstandstheorie des Messens. ,
uberh:& ; ei cr;l :ng tritt dafiir ein, das Wort ,setzen“ in der angegebenen Bedeutung
Eher b mr zu verwenden, da dieser G.‘efjrauch die Tatsache verdunkle, daB es
i 1]1&1 um ein Erfassen handelt. Wir haben aber, wie sich weiterhin zeigen
wird, eine Unterscheidung nétig zwischen dem Erfassen, das ein Setzen des Erfaliten
ist, und dem, das kein Setzen des Erfaliten ist. Vgl.z.B. »Uber Annahmen¥, 2, Aufl.,, S. 342

E. Mally, Grundlagen der Logik. - £ : .
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Erfassungsaktes bezeichnet worden, zum Unterschiede von dem Objekte

oder den Objekten desselben.

Das, was als Objektiv eines Urteils oder einer Annahme auftreten,
also ,gesetzt werden kann, ist aber auch ohne Riicksicht auf diese
Stellung zum Erfassen rein gegenstiindlich gekennzeichnet: es ist ein
sSachverhalt“, nimlich daB etwas ist oder nicht ist, daB etwas so ist
oder nicht so ist, also ein Sein (Nichtsein) oder ein Sosein (Nichtsosein).
Wenigstens 1aft sich jedes Objektiv in eine dieser Formen bringen. Wir
verstehen also unter Objektiven eine besondere Art von Gegenstinden.

Als Objekt eines Erfassungsaktes kann dagegen jederlei Gegenstand
auftreten. Insbesondere kann auch ein Objektiv die Stellung des Urteils-
oder Annahmeobjektes einnehmen, zum Beispiel wenn wir denken, ,daB
a durch 3 teilbar ist (die Teilbarkeit von a durch 8), hat noch nicht
seine Teilbarkeit durch 9 zur Folge“. Das Objektiv, das der Subjekt-
satz ausspricht, wird hier nicht geurteilt, sondern wie ein Objekt beurteilt.
Es ist also dem angedeuteten Urteile gegeniiber in der Stellung des
Objektes, trotzdem aber bleibt es natiirlich seiner gegenstiindlichen Art
nach ein Objektiv.

Es gibt aber Gegenstiinde, die niemals als Objektive, sondern immer
nur als Objekte von Urteilen oder Annahmen auftreten, die also nicht
gesetzt, sondern nur im engeren Sinne des Wortes erfaBt werden kénnen:
solche nennen wir Objekte im engeren Sinne dieses Wortes.
Alles, was nicht Objektiv ist, gehort offenbar in diese Kategorie.

§ 3. Grundsatz vom Erfassen.

(Grundsatz Z.) Wird ein Objektiv a gesetzt, so wird dadurch
impliziterweise

1. jede Folge von a gesetazt,

2. jeder Fall von a erfaft und damit

3. jeder Gegenstand, der a erfiillt, als ein Gegenstand A erfaBt?)
oder getroffen.

Zu 1. Nehmen wir zum Beispiel an, a sei eine Primzahl, so ist mit
diesem ,Sachverhalt“, das heiBt Objektiv (@) implicite zum Beispiel auch
gesetzt, dall a mit einer andern Zahl b, die kein Vielfaches von a ist,
keinen Teiler gemein hat (auBer 1). Dieses Folgeobjektiv (f) ist durch
die Setzung des a implicite gesetzt, heiBt: Wer a setzt, verhilt sich der
Folge B gegeniiber, sofern er sich richtig verhilt, intellektuell so, als
hitte er f gesetzt. Er kann zum Beispiel folgerichtig das # nicht ver-
neinen.

Was von der Folge § eben gesagt worden ist, das gilt natiirlich
ebenso von jeder andern Folge des gesetzten Objektivs.

Wer nun mittels der durch die Setzung von a begriindeten intellek-
tuellen Disposition das Folgeobjektiv f auch aktuell setzt, gewinnt dabei
dieselbe (relative) Evidenz fiir 8, als hiitte er vorher f selbst gesetazt.
Dieses ist im wesentlichen der Vorgang des SchlieBens oder Folgerns
(im Sinne der Deduktion).

) Vgl. Meinong, Uber Annahmen, 2. Aufl., Leipzig 1910. Die Ausfihrungen
tber das ,Meinen¥, insbesondere 8. 238ff. und § 45. — Der Gegenstand (4), der das
gesetzte 6bjektiv a_erfullt, ist in der Stellung des Erfassensobjektes, gleichviel ob
er seiner Natur nach Objekt oder Objektiv ist.
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Zu 2. Wer annimmt, a sei eine Primzahl, kann nun auch iiber
dieses Objektiv (a) Urteile fillen, er hat es also zugleich erfaBt. Urteilt
er nun zum Beispiel, ,daB a prim ist (@), hat zur Folge, daB a zu jeder
andern Zahl b, die kein Vielfaches von @ ist, teilerfremd ist¥, so trifft
dieses Urteil jeden einzelnen Fall von Primsein einer Zahl a; es ist also
auch jeder solche Fall durch das Erfassen von a implicite miterfat.
Wer « (im weiteren Sinne des Wortes) erfabt, erfaBt implicite jeden Fall
von @, heibt:

Wer ein Objektiv o erfaBt, verhilt sich, sofern er sich richtig ver-
hilt, jedem Falle von a gegeniiber intellektuell so, als hitte er ihn selbst
erfafit. Jeder Gedanke, der das Objektiv a trifft, trifft jeden Fall von a.
Hat man zum Beispiel iiber das Sein (@) iiberhaupt geurteilt, daB es
mit Nichtsein (desselben Gegenstandes) unvertriiglich ist, so kann man
folgerichtig von einem besonderen Falle des Seins nicht das Gegenteil
behaupten.?)

Zu 3. Wer annimmt, a sei eine Primzahl, hat damit implicite den
»Begriffsgegenstand“ ,a, das eine Primzahl ist,“ oder ,Primzahl a“ auf-
gefait. Er ist auf Grund dieses Aktes imstande, zum Beispiel Urteile
zu fillen, die jede Primzahl treffen, das heift jeden Gegenstand, der
das gesetzte oder vorausgesetzte Objektiv a erfiillt. Ein Urteil ,a, das
eine Primzahl ist (4), ist so und so beschaffen® trifft jedes Objekt von
der Art 4, in ihm ist jede einzelne Primzahl implicite gemeint.

Wer das Objektiv a erfaBt, verhilt sich, sofern er sich richtig ver-
hilt, gegen einen Gegenstand, der a erfiillt, das heiBt, woran ein Fall
von a besteht, so, als hiitte er diesen Gegenstand selbst als ein Objekt 4
erfaBt. Urteilen wir zum Beispiel ,eine Zahl, die prim ist, ist u. s. w.%,
so werden wir, wenn die Zahl b uns als Primzahl entgegengestellt wird,
sie folgerichtig nicht in gegensiitzlicher Weise beurteilen kénnen.

§ 4. Inhalt und Umfang von Begriffen.®?)

Jeder Gegenstand, an dem ein Fall des vorausgesetzten Objektivs a
besteht, oder kurz, ,der a erfiillt%, fillt unter den Begriff 4, ist ein
Gegenstand (der Art) 4, ein ,Geltungspunkt“s) von a.

Die Gesamtheit der (bestehenden) Gtegenstiinde 4 bildet die Klasse
(der) A. Sie ist zugleich der Geltungsbereich, kurz, ,Bereich* des
Objektivs a.

1) Der Gedanke ,einiges Sein ist Existenz von Kérpern* trifft nicht (eigentlich)
das Objektiv Sein, sondern das Erfassen ist hier von vornherein auf einige Fille des
Objektivs eingesciminkt. Das Sein selbst ist dadurch nur uneigentlich getroffen, und
so ist auch ein beliebiger Fall von Sein durch diesen Gedanken nur uneigentlich
oder ungenauerweise getroffen: von ihm gilt, daB er méglicherweise ein Existieren
eines Korpers ist — méglich zwar, sofern der Fall eben ein (Fall von) Sein ist, das
heiBt, soweit es auf das Sein (und nicht auf andere, besondere Umstinde des Falles)
ankommt, Vgl §17. — Eine genaue Bestimmung dessen, was unter einem ,Fall
verstanden ist, kann erst spiter, durch die hier zu entwickelnde Theorie, beigebracht
werden. Siehe 78 (Zusatz) und § 80, der Beispiele enthilt. Einstweilen mag der
Begriff als Grundbegriff hingenommen werden.

%) Wesentlich Ubereinstimmendes tiber den Sinn von ,Inhalt“ und , Umfang“
bei W, Frankl, Inhalt und Umfang von Begriffen. Archiv fr systematische Philo-
sophie, Bd. 17 (1911), S. 4351F.

%) Vgl. E. Schréder, AbriB der Algebra der Logik, bearbeitet von E. Muller,
IL. Teil, Leipzig und Berlin 1910 (§ 81).

1%




Das Objektiv a ist das definierende Objektiv des Begriffes
und zugleich der Klasse 4. Man nennt es auch den Inhalt dieses Be-
griffes, wahrend der Bereich 4 auch Umfang des Begriffes 4 heift.

§ 5. Die Beziehungen und Verkniipfungen.

Ein Objektiv kann eine Mehrheit von Gegenstéinden zum Geltungs-
punkt haben. Zum Beispiel ist das Objektiv Gleichheit oder Verschieden-
heit immer nur durch eine Mehrheit von Gegenstinden erfiillt, die unter-
einander gleich, beziechungsweise verschieden sind; es kann nicht ein
Ding gleich oder verschieden sein. So ist auch die (Hleichung (das
Gleichungsobjektiv) & - y = b durch Mehrheiten von ,Dingen“, némlich
durch gewisse Zahlenpaare (z, y) erfiillt. Diese sind Geltungspunkte des
Objektivs (nicht einzelne Zahlen); zum Beispiel (0, 5), (1, 4) u. s. w.
Der Geltungsbereich des Objektivs aber umfaBt die Gesamtheit dieser
Zahlenpaare (wir kénnen diese Klasse von Zahlenpaaren analytisch dar-
stellen durch die Klasse der Punkte einer Geraden und erhalten so eine
exakte Abbildung eines Begriffsumfanges, némlich des, der dem Begriffe
%, ¥, die zur Summe 5 geben,“ zugehort).

Ein Objektiv, wovon jeder Geltungspunkt eine Mehrheit von Gegen-
sténden ist, ist eine Beziehung oder Relation zwischen den ,Dingen®
dieser Mehrheit.!)

Die durch eine Beziehung zwischen ihren Dingen oder Gliedern
bestimmte Mehrheit wird ein Komplex genannt.?)

Die Gegenstiinde, zwischen denen eine Beziehung besteht, sind
dadurch zu einem Gegenstande, dem Komplexe, verkniipft: die Ver-
kniipfung bestimmt also mehrere Dinge zum Komplexe. Sie nnterscheidet
sich von der Beziehung wesentlich durch diese ihre Funktion.

IL. Die logischen Beziehungen und Verkniipfungen.

§ 6. Die Grundbeziehung der Einschliefiung.®)

1. (Definition.) Ein Objektiv a schlieBt ein Objektiv § (als
Folge) ein, wenn die Beziehung besteht:

wenn o gilt (zutrifft, erfiillt ist), so gilt 8.

Dann heiBt ¢ Grund von 3, f Folge®) von a, die angegebene Be-
ziehung zwischen ihnen heift EinschlieBung von Objektiven oder Folge-
beziehung. Sie sei angeschrieben als

a>f oder § < q,

zu lesen etwa: a ist Grund von B, a bedingt, impliziert 8, beziehungs-
weise f folgt aus a, ist impliziert m a.

1) Vgl. Untersuchungen zur Gegenstandstheorie und Psychologie, IIT, § 9, 11, 12
(auch Reglstar}. Dortselbst auch Literaturangaben,

u § 6—10 vergleiche zum Beisl.}niel die kurze Darstellung bei Couturat,
I’algébre de la logique. Scientia No 24, Paris 1905, insbesondere 1—20.

3) DaB vom Worte Folge schon vor der Definition, in § 8, Gebrauch gemacht
worden ist, bedingt keine Unrichtigkeit dort, macht aber auch nicht diese Definition
iberflissig. — Man beachte, daf die Namen ,Grund“ und ,Folge" hier in einem
rein gegenstiéindlichen, ohne Reflexion auf das Denken zu erfassenden Sinne gebraucht

sind. Vgl. § 841

2. (Grundsatz.) Es gilt

a>=a
fiir jedes Objektiv . (Grundsatz der EinschlieBung.)

. _8. (Deflnition.) Eine Klasse B schlieBt eine Klasse A ein, wenn
die Beziehung besteht: ,

wenn etwas ein (Ding von) 4 ist, so ist es auch ein (Ding von) B oder:
was immer ein (Ding von) A ist, ist auch ein (Ding von) B.

y Dann heiBt 4 in B eingeschlossen, insbesondere eingeordnet, B dem
A iibergeordnet, auch 4 eine Art der Gattung B. Die angegebene Be-
ziehung heift EinschlieBung von Klassen oder Einordnung. Sie sei an-

geschrieben als
A< B oder B> A4,

zu lesen: A (fillt) ,unter* B (4 ist B, alle A sind B), bezieh i
(1st) ,iiber* 4 (B enthilt A).( i i

. 4. (Definition.) Ein Objektiv # als Vertreter der Klasse seiner
Fille schlieft ein Objektiv @ als den Vertreter der Klasse der Fille von a
em, wenn die Beziehung besteht:

wenn etwas ein (Fall von) @ ist, so ist es ein (Fall von) §.

) Dann ist die Klasse der Fille von a eingeordnet der Klasse der
Fille von B, diese jemer iibergeordnet. Die Beziehung zwischen a und 8
ist eine Kinordnungs- oder Subsumtionsbeziehung. Sie sei angeschrieben

in den Zeichen
a < B oder > a.

.. . Zusitze. 1. Will man es unbestimmt lassen, ob es sich um Ob-
Jektive oder um Objekte im engeren Sinne handle, und betrachtet man
Klassen von Gegenstinden fiiberhaupt, also von Objekten im weiteren
Sinne, so seien diese mit a, b, . .. bezeichnet.

a<h
bedeutet also: @ ist (als Klasse) eingeordnet (der Klasse) b; es kann
aber ¢ als eine Klasse von Objekten im engeren Sinne oder auch als
Klasse der Fille eines Objektivs (@) gedeutet werden.?)

. _2. Es bedeutet demnach >~ und < die Folgebeziehung, < und >
die Einordnung oder Subsumtion. Jene kann nur zwischen Objektiven
stattfinden; es entspricht ihr psychisch eine Verbindung von Setzungen,
der Akt des Folgerns. Die Emordnung aber kann nur zwischen Klassen
stattfinden. Auch die Fille eines Objektivs bilden eine Klasse. Der Ein-
ordnungsbeziehung entspricht psychisch eine Art des Erfassens, der Akt
des Einordnens oder Subsumierens, dem die Gegenstinde, auf die er
sich bezieht, nicht als durch ihn gesetzte, sondern in ihm bloB
ntnhengeren Wortsinne erfalite, als Objekte dieses Aktes gegeniiber-
stehen.

1{ Das Einordnungs- oder Subsumtionszeichen < itbernehme ich von Chr. Ladd-
Franklin, Es ist dem Zeichen <7, das auch in gleicher Bedeutung vorkommt, vor-
zuziehen, weil es keine Verwechslungen zuliit, ,

ey %Ovﬁgl. z. B. L. Couturat, L'algdbre de la logique, S.3f. Scientia No 24,

1%




5. (Grundsatz 7,) Ist
a>f und f >y,

a >y

. T. Ein Grund (o) eines Objektivs (B) ist auch Grund jeder Foloe
dieses Objektivs, (Transitivitat der Folgebeziechung.) : g
6. (Definition.) Ist

a>f und a < B,

o heifen ¢ und g dquivalent; man schreibt dafiir

80 ist

a=f oder f = q.

. . So sind zum Beispiel Gleichseitigkeit eines Dreieckes und Gleich-
winkligkeit eines Drejeckes dquivalente Objektive. Aus dem ersten folgt
das zweite und umgekehrt.

Folgesatz. Mit Riicksicht auf den Grundsatz der EinschlieB 2
gilt immer =
a= q.

7. (Definition.) Ist

a<bund a>p,

so heiBen die Klassen «, b identisch (denn sie enthalten dieselben Dinge).

Die_Begﬁﬂ‘e a, b, die identische Klassen zu Umféngen haben, heiBen
dquivalent,

Die Identitit zweier Klassen wird angezeigt durch
a=1b oder b = q.

Identisch sind zum Beis iel die Klasse der leichseitigen und di
der gleichwinkligen Dreiecke, 2 % 5 b

§ 7. Die Reziprozitit.

. 8. (Grundsatz R.) Besteht zwischen zwei Objektiven die Folge-
beziehung : \
wenn a gilt, so gilt g,
80 besteht auch:

in jedem Falle, wo « gilt, gilt g
oder:

Jjeder Fall von ¢ ist ein Fall von B,
daher auch:

jeder Gegenstand (4), der q erfiillt, ist ein Glegenstand (B), der § erfiillt.

Aus a > 8 folgt also a < P und zugleich 4 < B und daher 4 b
fiir beide moglichen Deutungen von ¢ und &, < =
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Verfolgt man die angegebene Umformung im umgekehrten Sinne,
so zeigt sich, daB auch die Umkehrung gilt:

Aus a < b folgb 4 < B und a < f und daraus a > p.

Es besteht also einerseits

@>pg)>(@<b)
und andererseits

(@ < 0) > (a>p),
das heiBt
B (@a>=p)=(a<b).

Die Folgebezichung zwischen zwei Objektiven a, § ist dquivalent
der Einordnungsbeziehung zwischen den zugehdrigen Klassen (von Fillen
der Objektive und von Geltungspunkten der Objektive) b, a. Wir sagen:
Der Folgebeziehung (>-) zwischen Objektiven entspricht reziprok die
Einordnung (<) umgekehrter Richtung zwischen den Klassen, die jenen
Objektiven reziprok entsprechen.

9. (Sdtze.) Aus R folgt unmittelbar:

1. (e=p8=Ad=DB)=(a=1b);

2. insbesondere ist immer a < @, daher a = a.

3. Ist a< b und b <, s0 ist a < ¢, das heiBt der Grundsatz T
gilt auch fiir Klassen.

§ 8. Die logische Addition und Multiplikation.

10. (Definition und Grundsatz.) Ist
o> a, 0> p,

6<§
fiir jedes Objektiv & fiir das
§>a, §>p

gilt, so heife das Objektiv ¢ die logische Summe der Objektive
e und 3, und wir setzen

jedoch

o=a-=+p.

Zu zwei Objektiven a, § gibt es immer eine logische Summe a 8.

Nach dieser Erklirung ist o oder a -~ 8, gesprochen ,a und g%
ein Objektiv, das sowohl « als auch 8 als Folgen einschlieft, und zwar
unter allen Objektiven (%), die a und f zugleich einschlieBen, dasjenige,
das aus jedem solchen § folgt. Man kann a -~ j deshalb als den
nkleinsten gemeinsamen Grund“ von a und f bezeichnen.

11. (Grundsatz der Kommutativitit.)

e+ f=p+a

Bemerkung. Diese Tatsache liBt sich nicht etwa aus der De-
finition von @ -+~ 8 beweisen, indem man die Voraussetzungen o > ¢,
0 > f untereinander vertauscht. Denn diese sind ja schon durch -~ ver-
bunden, wenn es auch nicht angeschrichen ist. Man hitte also die
Kommutativitét der Objektivaddition schon vorausgesetzt, um sie zu
beweisen.

—= -




Andererseits ist die Definition von q <+ f deshalb, weil sie von
der Varknupfung! die definiert wird, schon Gebrfuch ma,oh’t, nicht zirkel-
haft. Denn um diese Verkniipfung (der Voraussetzungen in der Definition)
vorzunehmen, muB man noch nicht wissen, worin sie besteht.

12. (Satz.)

>0 0>H=@1>a=p).

Der Beweis ergibt sich unmittelbar aus der Definition von a - §.
Denn ist ?>=a und y > B, so ist y eines der Objektive & der Definition,
und dann ist y S a = g, Ist umgekehrt y >= a —~ #, so folgt aus der-
selben Definition und T, daB y > und daB y > f ist.

13. (Satz.)
(@<B)=(a+p=0p).

pAbsorption*: der Summand @, der in f eingeschlo i i
vom Summanden B sabsorbiert¥, Zum Beispiel : %urc% ;Gteﬂ?:;l ;:if;; : Jllr g
durch. 4 teilbar sein, ist dasselbe, wie durch 4 teilbar sein, da die Teil-
barkeit durch 2 in der Teilbarkeit durch 4 impliziert ist.
Beweis, Ist ¢ < B, so folgt, da immer auch B < B ist, nach dem
;o:i:tggeh;nden Satze @ -~ f < . Da auch a -~ B > B ist, ergibt sich
Umgekehrt: ist @ -~ § — , als
vorhergehenden Satze: ¢ -g B (feb::rlz (;‘9 a-r;;f 0. Sl g e,
14. (Definition und Grundsatz.) Ist

w=<a w-<p,

, w
fiir jedes Objektiv n, fir das gl

n<a <P

gilt, so heiBe das Objektiv & das lo ische P AT
a u;Ild B, und wir seb';en gische Produkt der Objektive
= aXp.

Zu zwei Objektiven a, 8 gibt es immer ein logisches Produkt

. N_ach_der Erklarung ist & oder « X B, ges§rochen 2@ oder j>5’<“g
emm Objektiv, das sowohl aus « folgt als auch aus g folgt, also gﬂt’
wenn ¢ zutriffs, und auch gilt, wenn g zutrifft. Und zwar ist es unter
allen Objektiven (M), die aus « und auch aus B folgen, dasjenige, das
Jedes solche 7 Semerseits (als eine Folge) einschlieBt, also das Objektiv.
das alle gememnsamen Folgen des ¢ und des B zu Folgen hat und
selbst gemeinsame Folge von ¢ und von # ist. Man kann es die
»8r6Bte gemeinsame Folge“ der Objektive a, # nennen.?)

15. (Satz.) 2 fap
a =fXa

1) nOder* im Sinne von ,oder aucht i ikati iti

Ausschzgi;%unghd_er c}lurﬁcmh ”oamaoverh?l?aﬁeﬁenalg:bj%ﬁz:l i o Gl
i as hier definierte Objektivprodukt ist micht zu erwechseln mi

Voigtschen Inhaltsprodukt (vgf. Schréder, Algebra der L‘t;gik,ec& ]gd., ?‘iudﬁ'?

\?';1]-2&9?:2. es auch als Inhaltsprodukt auffassen, so ist ,,Inhalt* im Sinne des §4 zu

Jjedoch
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Der Beweis folgt aus der Kommutativitit der additiven Objektiv-
verkniipfung, wenn man sie auf die Voraussetzungen (@< a)+ (w=<p)
u. s. w. anwendet,

16. (Satz.)
<)+ @=<LpP=@<aXp.

Der Beweis ergibt sich aus der Definition (14) analog wie der
zu 12 aus 10.

17. (Batz.)

(@< =(Xp=na).

nAbsorption“: Der Faktor f, der den andern Faktor a ein-
schlieBt, wird von ihm ,absorbiert. Zum Beispiel: Durch 2 teilbar sein
oder (auch) durch 4 teilbar sein, ist dasselbe, wie durch 2 teilbar sein.
Denn ist eine Zahl durch 2 teilbar, so ist sie — von da aus — mog-
licherweise auch durch 4 teilbar, also durch 2 oder (auch) 4 teilbar,
und ist eine Zahl durch 2 oder (auch) durch 4 teilbar, so ist sie jeden-
falls durch 2 teilbar.

Der Beweis ergibt sich aus dem vorhergehenden Satze und der
Definition von a X # und ist dem Beweise zu 13 analog.

18. (Satz.) Zu zwei Klassen a, b gibt es immer eine Klasse s,

so daB
s < a, s { b:
jedoch
s>z
ist, fiir jedes &, fiir das
r<a, x<b

(ebenfalls) gilt. -

Beweis. Zu a, b gibt es die definierenden Objektive a, # als re-
ziprok entsprechende ,Terme“!). Dann gibt es nach 10 ein Objektiv o,
das der Definition der logischen Summe « = geniigt. Auch gibt es
zu ¢ eine Klasse als reziprok entsprechenden Term (sie kann, unter
Umstéinden, allerdings auch eine ,leere Klasse“ sein, vgl. 30). Eben diese
Klasse ist aber s. Denn die definierenden Relationen fir s (in 18) sind
die reziproken Entsprechungen der definierenden Relationen fiir ¢ (in 10).

19. (Definition.) Die Klasse s, die zu ¢ und b in den in 18
angegebenen Beziehungen steht, nennen wir das logische Produkt
dieser Klassen und setzen

s=a.b=al,

weil die EinschlieBungs-(némlich Einordnungs-)Bezichungen, in denen
$ zu @ und b steht, mit den EinschlieBungs-(néimlich Folge-)Beziehungen
formal iibereinstimmen, in denen das logische Produkt a X 8 zu
@ und f steht (vgl. 14). Da aber diese formal fibereinstimmenden Be-
ziehungen fiir s Einordnungs-, fiir # dagegen Folgebeziehungen sind,
werde fiir das Klassenprodukt (ab) doch eine andere Anschreibung ge-
braucht als fiir das Objektivprodukt (a B,

Folgerung. Das Klassenprodukt a b ist die Klasse der Dinge,
die ¢ und 8, also a - § erfiillen, daher das groBte gemeinsame

!) yTerm* sei die allgemeine Benennung, die sowohl auf Objektive als auch
auf Klassen angewendet werde. Vgl. Coutura t, a. a. 0. S, 4.
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Teilgebiet von @ und b oder die gréBte gemeinsame Art der
Gattungen @, b (analog wie das Objektivprodukt a X B die groBte ge-
meinsame Folge von a und von f ist). _

20. (Satz.) Zu zwei Klassen a, b gibt es immer eine Klasse p,

so daf
p>ap>0,
jedoch
P<y
ist, fiir jede Klasse y, die
y>a, y>>

erfiillt. )

Der Beweis ist analog dem zu 18. FaBt man zu a, b die de-
finierenden Objektive a, § auf, so gibt es zu ihnen (nach 14) immer ein
logisches Produkt @ = a X . Dieses @& bestimmt als reziprok ent-
sprechenden Term eine Klasse, die alle Beziehungen zu «, b erfillt, die
den Beziehungen von & zu a, § reziprok entsprechen. Diese Beziehungen
sind aber eben die, durch welche wir p definiert haben (wie man sich
leicht tiberzeugt, wenn man zu 14 die reziproken Relationen bildet).

21. (Definition.) Die Klasse p, die zu a und b in den in 20‘ an-
gegebenen Beziehungen steht, nennen wir die logische Summe dieser
Klassen und setzen

p=a-t0b

weil die Einschliefungs-(nimlich Einordnungs-)Beziehungen, in denen
p zu a und b steht, mit den Einschliefungs-(némlich Folge-)Beziehungen
formal tibereinstimmen, in denen die logische Summe a -~ f zu
a und B steht (vgl. 10). Da aber diese formalen Beziehungen fiir a -~ §
Folge-, fiir @ + b dagegen Einordnungsbeziehungen sind, wihlen wir
doch verschiedene Symbole (-~ und --) dafiir. )

Folgerung. Die Klassensumme a - b ist die Klasse der Dinge,
die m, das ist a X @ (,a oder ) erfiillen. Sie ist daher die Klasse,
die alle Dinge von a und alle Dinge von b, aber nichts dariiber, enthilt,
die Klasse der @ und der b oder die kleinste den Arten @ und &
gemeinsam iibergeordnete Gattung.

a2 <y =(<a)

1. (c< a)—(c = (¢ < ab),

2(e>a)+F(c>h)=(C>a-fb),

3. (@a>0b) = (ab=1),

4, (@a>0b) = (a+b=a) :

Die Beweise ergeben sich auf Grund von R unmittelbar aus den
entsprechenden Sitzen iiber Objektive (vgl. 12, 16, 13, 17). \

Die beiden ersten Sitze konnen, nach R, auch so angeschrieben
werden : A e

V, (c<a).(c = (¢ < ab),

2. (c>a).(c>b)=(c>a-b). y L

In den ersten Anschreibungen sind Objektive miteinander durch
- verkniipft, zum Beispiel die Subsumtionen ¢ < & und ¢ < b; in den
zweiten ist zum Beispiel unter (¢ < a) die Klasse der Félle verstanden,
in denen dieses Subsumtionsobjektiv zutrifft, unter (¢ < a) . (¢ < b) die
Klasse der Fille, in denen beide Subsumtionen erfiillt sind.

1

23. (Satz.)
e XB+n>aXB+aXyp
Beweis. a>a X 8, a> a X 7 gibt (nach 12)
a>aXf=aXr
Daraus und aus B~y > a X B, B =y >a X  also (12) 3=y >

> a X B a Xy, folgt (nach 16) der behauptete Satz.
24. (Grundsatz.)?)

aX By <<aXp+raXy.

Aus diesen beiden Siitzen ergibt sich:
25. (Satz der Distributivitit.)

e X@Brr=aXB+aX7y.
26. (Satz.) Die Distributivitéit (der Multiplikation) besteht auch
fiir Klassen:
a.+c)=ab+4 ac
Beweis.?) Nach R folgt aus 25
4 a—+be=(a-+b) (a-c).

Setzt man einstweilen die Distributivitit fiir den Ausdruck rechts
voraus, so ergibt er aa -+ ab + ac -} be, welches auf Grund der Ab-
sorption (22) gleichbedeutend ist mit a -} be. Da dieses die linke Seite
der Aquivalenz ist, -hat man damit die Distributivitit in der Form
(@4 0) (a + ¢) =aa + ab -+ ac -} be, daher insbesondere auch

(a+4be=ac+ be

erwiesen, welches unsere Behauptung (in anderer Form) wiedergibt.
Anmerkung. Die Operation -~ im Gebiete der Objektive stimmt
formal iiberein mit der Operation - im Gebiete der Klassen. Sie unter-
scheidet sich aber von dieser darin, daB sie eine Setzungsoperation,
nidmlich eine Verkniipfung von Setzungen in einem Setzungsakte ist.
Betrachtet man die Objektive @ und 8 als Klassen ihrer Fille, so kénnen
sie durch die Klassenaddition 4 verbunden werden. Aber ¢ - 8 be-
deutet wesentlich anderes als @ -~ 3. Dieses bedeutet, daB « und (zu-
gleich) f gelte, also z. B. ,es bestehe Teilbarkeit (einer Zahl) durch 2
und es bestehe Teilbarkeit durch 3 (zugleich). @ - # aber miiBte in
diesem Falle bedeuten ,Teilbarkeit durch 2 und Teilbarkeit durch 8¢
so aufgefaBt, wie wenn wir iiber diese beiden zugleich etwas aussagen
wollen, etwa ,Teilbarkeit durch 2 und Teilbarkeit durch 3 (d. h. alle Fille
des einen und alle des andern, also alle Fille von Teilbarkeit durch 2
oder durch 3) sind Soseinsobjektive (d. h. Fille von Sosein)¢ u. dgl.
Das Zeichen |- driickt also, wenn wir auf die psychischen Akte achten
wollen, eine Verkniipfung von Gegenstinden aus, die durch diesen

1) Fir den Gebrauch der Klammern sind hier die Regeln vorausgesetzt, die
fitr die entsprechend gebauten arithmetischen Ausdriicke gelten.

?) Vgl. Couturat, a.a. O. 8. 17. Die Unheweisbarkeit dieses Satzes aus den
vorhergehenden hat Schréder dargetan, (Algebra der Logik, 1. Bd., Anhang 4, 5, 6.
Vergleiche auch 2. Bd., S, 4091f)

8) Vergleiche auch 89,
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Verkniipfungsakt nicht gesetzt werden, sondern ihm nur als erfaBte
gegeniiberstehen.

Der Objektivverkniipfung durch > in @ X g ist formal analog
die Klassenverkniipfung durch .in «.b. Auf Objektive, als Klassen ihrer
Fille aufgefafit, liBt sich auch die Klassenmultiplikation anwenden.
Wihrend wir aber durch a X f setzen, daBl a oder j gilt, bezeichnen
wir durch a.p oder ap die Klasse aller jener Fille von a, die zugleich
Fille von p sind, also die Klasse der Fille, wo @ und g (a -~ ) gilt.
So zum Beispiel, wenn wir die Gesamtheit dieser Fille erfassen, um
iber sie zu urteilen. Es ist also wieder die Objektivmultiplikation a > #
eine Setzungsverkniipfung, die Klassenmultiplikation @.b emne Erfassungs-
verkniipfung.

Der Operation ¢ -+~ # entspricht reziprok, das heiBit, ist dqui-
valent als Operation an Klassen die Verkniipfung a .b. Der Operation
a X B entspricht reziprok die Operation a - b.

§ 9. Die Grenzterme.

27. (Definition.)
0 ist dadurch definiert, daB

0<§ -
fiir jedes beliebige Objektiv & gilt.

0 ist also ein Objektiy, das in jedem Objektiv als Folge ein-
geschlossen ist, das also in allen Fillen erfiillt ist.?)

Folgesatz Alle 0-Objektive (,Nullobjektive*) sind #quivalent.
Ist némlich ein Objektiv @ =< § fiir jedes beliebige Objektiv & so ist
auch @ < 0. Da aber, nach der Definition, auch 0 < « ist, so ist dann
a = 0. Dasselbe gilt fiir ein B, sofern § << § fiir alle § zutrifft; also
8 = 0. Daher ist dann auch a = §.

Anmerkung. Nullobjektive sind zum Beispiel ,A4-Sein oder
Nicht-4-Sein“, das heilit, ,dall etwas A ist oder nicht 4 ist%, aber auch
wdaB 1 41 =2 ist¥, denn sie sind in allen Fillen oder ,unter allen
Umstiinden“ erfiillt, also unter Voraussetzung beliebiger Objektive &.
Ein solches Objektiv ist ,Folge“ eines § nicht in dem Sinne allerdings,
daB wir es etwa aus & erschlossen, aber doch im Sinne der Definition
des Folgens, die hier mafgebend ist: (immer) wenn & ist, ist auch jedes
der genannten Objektive, (DaB es nur, wenn § ist, gelten sollte, verlangt
ja die Definition der Folgebeziehung nicht.)

Folgesatz. Da 0 < a immer besteht, folgt (nach 13 und 17)
a—+0=aq, '

aX 0=0.
28. (Definition.) 1 ist dadurch definiert, daB
T

fiir jedes beliebige Objektiv & gilt.

1) Hinsichtlich der nicht ganz beliebig weiten Bedeutung von ,jedes* und ,alle
sei vorliufig auf Schroder, Algebra der Logik, 1.Bd., 8.245ff.,, verwiesen, Ver-
gleiche ubrigens § 371, dieser Arbeit.
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I ist also ein Objektiv, das jedes Objektiv als Folge einschliebt,
so daB, wenn 1 gilt, jedes beliebige Objektiv gilt.

Folgesatz. Alle 1-Objektive sind #quivalent. Ist némlich ein
a > & fiir jedes beliebige & so ist auch a > 1. Da aber nach der De-
finition @ << 1 immer gilt, so ist dann @ = 1. Dasselbe gilt fiir ein f,
sofern B >~ & fiir jedes § besteht. Es ist also dann a = §.

Anmerkung. I-Objektive sind alle in sich widersprechenden,
zum Beispiel , 4 sein und (zugleich) nicht 4 sein®, das heiit, ,dal etwas A
und nicht 4 sei“, Denn da kein Ding, das heifit, nichts 4 und auch nicht
A ist, von nichts aber Beliebiges zugleich ausgesagt werden kann — zum
Beispiel ,nichts ist B und ist nicht B, ist € und auch nicht C“ u. s, w. —,
80 ist (wire) in einem Falle, wo 1 erfiillt ist (wiire), auch jedes beliebige
Objektiv erfiillt. (Natiirlich ist 1 nicht von einem bestehenden Gegen-
stande erfiillt.)

Folgesatz Mit Riicksicht auf 13 und 17 ergibt sich

G+IET,

aX1I=a
fiir jedes Objektiv a. .
29. (Satz und Definition.) Es besteht eine Klasse 1, so daB

i>z
fiir jede beliebige Klasse z gilt.
Beweis. Jedes 0-Objektiv definiert eine solche Klasse. Und da
0-Objektive bestehen, besteht auch die Klasse 1 als reziproker Term
dazu. (Der Relation 0 < § entspricht reziprok 1 > a.)

Anmerkung. Die Klasse 1 umfaBt alle Dinge, die in irgendwelchen
der betrachteten Klassen @ vorkommen.
80. (Satz und Definition.) Es besteht eine Klasse 0, so daB

0L
fiir jede beliebige Klasse x gilt.

Beweis. Jedes 1-Objektiv definiert eine solche Klasse. Es be-
stehen zwar keine Dinge, die ein 1-Objektiv erfiillen, es besteht aber
doch der Begriff solcher Gegenstinde, und seinen Umfang bezeichnen
wir mit 0. Da von der Klasse O vorausgesetzt ist, daB sie kein Ding
enthiilt, was jede durch 1 definierte Klasse erfiillt, so liegh im Begriffe
der 0-Klasse kein Widerspruch (sondern nur in dem eines Dinges
dieser Klasse),

Anmerkung. Die Klasse 0 umfaBt kein Ding oder nichts. Wir
nennen sie die Klasse ,Nichts“ oder ,Null“, auch die leere Klasse. (Alle

leeren Klassen sind, nach einem Folgesatze von 28, identisch,)
Zusatz Nach R gilt natiirlich

a—I—OEa, a—|—iEi,

a.0=0, a.l=a

fiir jede Klasse a.
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81. (Grundsatz.) Es gilt
0 > 1.

(Der wagrechte Strich iiber dem Zeichen der EinschlieBung bedeutet
die Verneinung dieser Beziehung.) Das heiBt: wir betrachten nur solche
Objektivgebiete, wo aus den allgemein giiltigen Voraussetzungen nicht
eine Unmoglichkeit hervorgeht, also Objektive, die nicht lauter unmég-
liche Dinge, also nicht bloB eine leere Klasse bestimmen.

Diesem Grundsatz entspricht demnach reziprok:

iZo. .
Der betrachtete Giesamtbereich ist nicht leer, er umfaft mindestens

eine von 0 verschiedene Klasse.
Zusammenfassung. Eine Reihe von auseinander folgenden

Objektiven steht demmnach immer zwischen den Grenzen 1 und 0, eine

Reihe von einander iibergeordneten Klassen zwischen O und i. Ist eine
solche Objektivreihe

1.6 B>r>...50,

so ist die reziprok entsprechende Klassenreihe:

0 i R EYeLss EL
1 nimmt in der Folgenreihe formal dieselbe Stellung ein wie 1 in
der Einordnungsreihe, O dort dieselbe Stellung wie 0 hier. Aber dem
Objektiv 1 entspricht reziprok die Klasse 0, dem Objektiv 0 die
Klasse 1.

§ 10. Die Negation.

32. (Definition und Grundsatz.) Zu jedem Objektiv a gibt es
ein Objektiv @, so daB
ara=1I, N,
aX = 0 N,
ist.

@, gesprochen non-a, heiBt die Negation von a, auch das kontra-
diktorische Objektiv zu a.?)

Der Grundsatz N, — in Worten: gilt ¢« und & zugleich, so gilt
alles Beliebige, das heiflt @ -~ @ ist unmdglich — fithrt den Namen Satz
des Widerspruches oder der Exklusion.?)

Der Grundsatz N, — in Worten: gilt @ oder @, so folgt daraus
nichts, das heibt a X a gilt unbedingt — wird als Satz des aus-
geschlossenen Dritten oder der Exhaustion?) bezeichnet (weil er angibt,
daB die Disjunktion @ oder & die gesamte Moglichkeit erschopft).

1) Zum Erfassen des Grundsatzes 81 ist allerdings ein Akt des Verneinens er-
forderlich, aber noch kein Begriff der Negation vorausgesetzt. Vergleiche auch die
Bemerkung zu 11.

2 Eetzteres nach Chr. Ladd-Franklin, V&rlgleioha den Artikel Laws of

sychology.

Thought in Bald win, Dictionary of Philosophy and
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Folgesatz. Wegen der Kommutativitit der logischen Addition
und Multiplikation kann man die Beziehungen N auch so schreiben:

ara=1,

aXa=

_Bs erfiillt also o die Definition der Negation von @, die mit & zu
bezeichnen wire: _
a<a,

das heiBt, a ist (ein Fall der) Negation seiner eigenen Negation.
. 88. (Satz.) Alle Negationen #quivalenter Objektive (daher auch
eines Objektivs) sind #quivalent; oder die Negation ist eindeutig.
Beweis. Erst sei bemerkt, daB
(@a=p>(@Xr=8X17)
ist. Gilt nimlich a < B, so gilt auch @ )X y < f#; und da auch a X y <y
ist, gilt (nach 16) a X y < 8 X 7. Ebenso ergibt a > # die Beziehung
@ X 7> X 7. Auf Grund dieser Tatsachen darf man also beide Seiten
einer KinschhieBung, daher auch einer Aquivalenz, mit einem und dem-
selben Objektiv (7) ,multiplizieren®.
Es geniige nun neben @ auch ein a’ der Definition 81. Dann hat man
aXao=0=aXdora=I=ara
Aus @ - a’ = a - a erhilt man durch Multiplikation beider Seiten
mit @’ die Beziehung
aXa+re=aXa+raXa oderdra=0=raXda,
durch Multiplikation mit @ die Beziehung
aXadra Xa=axXa+raoder 0raXa=0-=a
Es ist also o’ = a X a’ und a’ )X @ = G, daher

. a' = a.
~ Folgesitze. 1. Daraus und aus 32 F. folgt
a=a

das heibt: a ist der Negation seiner Negation #quivalent, ist in diesem
Sinne die (nicht nur eine) Negation seiner Negation. (Satz von der
doppelten Negation.)
2. Insbesondere ist (27, 28)
0 0.
(@< B) = (a X B = 0).

Beweis. 1. Ist « < f, so hat man (mit Riicksicht auf die De-
finition 14 des Produktes):

1,1

l
Il

34. (Satz.)

aX < a<p,
daher (nach 16) a>_< s 72
also (F. 27) aXﬁ-<§X§-< :
ax — 1)
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9. Nach 28 und 25 gilt
a=aXB+pf=aXp+aXp
Ist nun a X f = 0, so ergibt sich
a=aXp
daher (17)
o< B

35. (Satz.
= s gm@sp=1.

Beweis. 1. Ist > a, so hat man:

arfB>p>a
T
daher (12, 28) .
@ pf>a=ra>1,
. F. 28
e ) arf=1.
2. Nach 2b ist

B=(a=p)X@=p
(wovon man sich durch ,Ausmultiplizieren“ und Anwendung der Ab-
sorptionsgesetze leicht iberzeugt).
Gilt nun @ -~ f =1, so ist

p=G@=pXI=a=+p

f=a~~+p

B3> a.
Bemerkung. Die Sitze 34 und 36 gestatten, eine Einschli“eﬁung
durch eine ihr gleichwertige Aquivalenz zu ersetzen, sie jauf Null“ oder

,auf Eins zu reduzieren®.
36. (Satz der Kontraposition.)

@<p)=E@=<a).

DaB « aus 8 folgt, ist dquivalent damit, daB B aus a folgt; die
Negation der Folge ist Grund der Negation des Grundes.

also
daher (nach 13)

Beweis.
= _EOE_XEEG)E(E-%&:).
(<P (34)@ X B )(33)03 2
Der Beweis kann auch mittels 35 gefithrt werden.
37. (Satz.) agire)
arpB=a X4

Die Negation einer logischen Summe ist #quivalent dem logischen
Produkte der Negationen ihrer Summanden; oder: verneinen, daB a und f
zutrifft, heiBt behaupten, daB entweder a nicht zutreffe o der f# nicht

zutreffe,
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Beweis. Ersetzt man in den Voraussetzungen der Summendefini-

tion (10) o, @, B, § durch 5, G, B3, & so kehren sich alle EinschlieBungs-
beziehungen (nach 36) um, und man erkennt unmittelbar, daB G, das

heift a -~ f#, die Definition des Produktes @ X f erfiillt.
38. (Satz.) -
a X f=ada-—+ 4.

Die Negation eines logischen Produktes ist dquivalent der logischen
Summe der Negationen seiner Faktoren; oder: verneinen, daB a oder g
zutrifft, heiBt behaupten, daB a nicht zutreffe und f nicht zutreffe.

Der Beweis 1st dem zu 37 analog. Man kann iibrigens auch 38
aus 37 ableiten oder umgekehrt, oder man kann beide Sitze zugleich
mittels der doppelten Negation aus dem Kontrapositionsgesetze gewinnen.

Die Sétze 37 und 38 sind unter dem Namen der Kontrapositions-
formeln von De Morgan bekannt.

39. (Satz.) Es bezeichne ¢, (+~, X, >) eine EinschlieBungs-
beziehung zwischen additiven und multiplikativen Verkniipfungen von
Objektiven, g, (<, X, >) eine Beziehung derselben Art. Besteht nun
zwischen beiden eine Beziehung @ von der unten angegebenen Form,
so gibt es dazu, nach R, eine reziproke, ¥, von der Art der daneben
verzeichneten, worin (gegeniiber ®) -~ durch ., ) durch 4+ ind >
durch < ersetzt ist.

PR @, (= ><1 })}'?3(”‘: ><’ >‘) F.. 'fl. (o = <)<f2(-:+: <)

Wegen der formalen Ubereinstimmung der Definitionen fiir
- und %, fir X und ., fir > und > (vgl. 26, Anm.) gilt aber auch
die Beziehung ¢, die man aus F' erhilt, wenn man in den ,priméren“
Relationen f die Verkniipfungen und Beziehungen durch ihre formalen
Gegenstiicke ersetzt, wihrend die ,sekundéire“ Beziehung <<, die zwischen
den priméren f, und f, besteht (sowie etwa auftretende sekundire Ver-
kniipfungen, d. h. Verkniipfungen zwischen EinschlieBungsbeziehungen),
eben wegen der genannten formalen Ubereinstimmung auch zwischen
den formalen Gegenstiicken jener Primirrelationen (den ¢{ und ¢;) er-
halten bleibt, also durch die ihr #quivalente Beziehung > ausgedriickt
werden kann. Zu der so gefundenen Beziehung @’ besteht dann wieder
die reziproke, F”. Man hat also

P 9{ K= 9 0K+ <) Foo i 0 2) < fo (0 >):

Man nennt die Beziehungen ¢ und ¢’ einander dual entsprechend,
ebenso f und f; in einem weiteren Sinne kénnen auch @’ und F*
duale Gegenstiicke zu @ und F' heilen. Jeder Satz von der Art ¢ (oder
F, @', F¥) vertritt demmnach eine Vierzahl von Sitzen, @, F, @/, F¥, — eine
Tatsache, die sich eine systematische Darstellung der symbolischen Logik
entsprechend zunutze zu machen hitte. Insbesondere sind in 82 bis 38
auch die entsprechenden Definitionen und Sitze fiir Klassen mitgegeben.

Zusatz. Ist a eine Klasse, so heile @ nicht ihre Negation —
denn Negationen gibt es nur von Objektiven, und sie selbst sind auch
Objektive —, sondern das Negat!) von a. Es ist die durch ¢, die Nega-
tion von a, definierte Klasse. Man nennt ¢ und @ sowie ¢ und @ einander
kontradiktorisch entgegengesetzt.

1) Vgl. Schréder(-Mitller), a. a. 0. I, § 80.

E. Mally, Grundlagen der Logik. 2
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§ 11. Die Determination.

Bisher sind nur Verkniipfungen von Objektiven untereinander und
von Klassen untereinander betrachtet worden. Es bestehen aber auch
Verkniipfungen zwischen Objektiv einerseits und Klasse andererseits,
und zwar solche, die fiir unser Erfassen besonders wichtig sind. Das

erhellt aus dem Grundsatze (E) vom Erfassen.
40. (Definition.) Aus der Klasse a den (gesamten) Teilbereich auf-
fassen, der (zugleich) dem Geltungsbereiche des Objektivs f angehort,

heiBt @ durch § determinieren.’) :
Die Bezeichnungen Determinand, Determinator, Determinat bediirfen

keiner besonderen Erkldrung.?)
Die Determination von a durch 8 (und ihr Ergebnis) werde an-

geschrieben in den Zeichen
af

zu lesen etwa als ,a mit der Bestimmung f*. :
Folgesidtze. 1. Nach den Definitionen des Determinats und des

Produktes (19) ist
o =ab=ba=10i%
Insbesondere gilt

92 a%*=aa =a,

4 gl =a.0=0,

5. 0¢=0.a=0,

6. 1=1.a=ua.

Bemerkung. a = 1% a = ¢? konnen als Definitionen von a
aufgefaBt werden. Die zweite bestimmt a durch den Gattungsbegriff ¢

und das artbildende Merkmal B, die erste als Etwas mit der Bestim-
mung a, die im Falle wirklichen Definierens natiirlich eine logische

Summe einfacherer Objektive sein wird.
Der Fall, da8 ein Objektiv als Determinand auftritt, sei vorldufig

von der Betrachtung ausgeschlossen.
Es folgen einige Umformungen frither angegebener Sttze.
41. (Grundsatz E.)

(e3> p) = (d* < 15

je+f = ia, 18 = qb.

42. (18, 19.)

1) Was determiniert wird, ist nicht eigentlich die Klasse a (diese wird durch
die Determination nur ,,eingesciuiinkt“, das heiBt, man geht von ibr zu einer Art-
klasse iiber) anch nicht ein Ding von a, das beifl, irgendein spezielles Etwas, das
a ist, sondern ,das a¥, das ist der Ebst.rakte Vertreter aller Dinge der Klasse « (z.B. ,,das
Viereck% zum Parallelogramm, nicht irgendein konkretes Viereck, woran es ja nichts
zu determinieren, sondern nur zu pridizieren gibt) Auch sagt man, es werde die
Gattung zur Art determiniert, wo aber durch diese Namen wieder nicht eigentlich
die Klassen bezeichnet sind oder, wenn sie als Klassenbezeichnungen gebraucht sind,
nur gemeint ist, daB die Determination des Gat sabstraktums die Einschriinkung
(Spezifikation) der Gattungsklasse zur Artklasse mit sich fithre. — »BElemente der
Gegenstandstheorie.* (Siehe oben, Vorwort.)

2) Sie kommen bei Wundt vor (Logik).

e Tl o Dot et e iy ]
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Der Beweis liBt sich nun sehr iibersichtli i -
i tlich durchfiihren. Er
hier angegeben, obwohl der Satz (in 18) schon Vowiesid f}sb. o

j Diesen Bezi
@ - f ist definiert?) durch: Sk ezzlig;igfgﬁ:entsprechen

a -+ g g, je+8 < ja

a -+ ) i ’

arBE A

§ ; Oy 1? s > l'é’

S B Is< i,

i< 18,
Es erfiills also 1** £ die Definition des logischen Produktes
s [23G 2

43. (20, 21.)
iax'gEi“—l—i‘SEa—l—?}.

Der Beweis ist dem obigen analog.

44. (Satz iiber die Determination eines Determinates.)
(9 =daf =ap =ic+8

45. (Satz lUber die Determination einer Summe.)

@40/ =(@-+b).c=ac+be=a’ b

oder auch:

(@07 = ({2XByr = {@Xf+=7 — jle= N XB=1) — ferr | iB+r =
=ac—+|be=a’ LV,

46. (Satz liber die Determination eines Produktes.)

abyEﬂbcE = = g7 ¥
oder auch: (a9) fagra=at.t

(@b = (1e=8y =iesBrr={e i {7 = qbe?)

§ 12. Die Umkehrungen der Determination.

Ist @ = b, so konnen die Aufsuchun i

) g des Determinanden (4) zum
gegebenen Determinat ¢ und gegebenen Determinator y und gn)dezr;r-
seits die Aufsuchung des Determinators (y) zum gegebenen Determinat «
unlti gegebenen Determinanden b als Umkehrungen der Determination
gelten.

Die erste vollziehen wir, wenn wir am

) i , wen gegebenen Gegenstande a
von einer Bestimmung g abstrahieren und so eine Gattungg zur Art a
aufsuchen.

1) Dabei ist zwischen den nachfoleend i
susgessetz;.,n dgn i Alirleﬁnition = h n;) mg:fn en Relationen der Zusammenhang vor-
ieser Anschreibung ist die Assoziativitit der Ohbjektivaddition
gesetzt (sie fulhrt die der Klassenmultiplikati it si o L
oot Ao Togik 1. Ba. § oot plikation mit sich). Vergleiche dazu Schréder,

Ok
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Die zweite wird angewendet, wenn wir das n,artbildende” Merk-
mal (y) aufsuchen, das die gegebene Gattung b zur Art a determiniert,
also auch beim (analytischen) Definieren von a durch das genus b und
die differentia specifica y. Nur diese zweite Umkehrung soll hier be-

trachtet werden.
417. (Definition.) Ist
V= a,
so setzen wir
bdefa =y
und lesen: das definierende oder determinierende Objektiv von a in

bezug auf die Gattung b (oder gegeniiber der Gattung b) ist 7.
‘Aus dieser Definition und den Siitzen iiber die Determination er-

geben sich folgende
48. (Sitze.) o
1. %defa= 0, wenn a 5= 0, das heiBt, a nicht aquivalent O ist;

“def @ ist unbestimmt, wenn a = 0 ist.
Die tautologische Definition ist inhaltsleer und unbedingt giiltig.
2. ldefa = a.
Wir schreiben dafiir kiirzer
defa = a

und lesen: das definierende Objektiv von a ist c.
3. %def 0 = 1 = def O fiir az=0.
4. %def (aP) = “def (ab) = B = def b fir a = 0.
B. def (ab) = def (1¢.1P) = def ¢+ b=a+ p=defa~rdfb
6. def (a-b)= def (1% + 1P) = def (1% X By= a X B = def a XX def V.

§ 13. Abhiingigkeit, Vertriiglichkeit und ihre Negationen.

49. (Definition.) Ist a > oder a =< B, so heift B von a, be-
ziehungsweise @ von f abhin gig?); ist keins von beiden der Fall, so

heiBen @, 8 voneinander unabhéngig.
50. (Definition.) Ist a > f, so heiBen a, § vertréaglich, sonst

unvertréaglich.
Folgesatz Die Vertriglichkeit ist umkehrbar, das heiBit, ist o

mit 3 vertriiglich, so auch f mit a. Denn (a ShH=@Zp=0B>9
nach 86. Ebenso ist die Unvertriglichkeit umkehrbar:
(@a>p=(@<p)=@B>a

Bemerkung. Nach den genannten besonderen Fillen werden alle
Objektivbeziehungen (von Meinong)? als Vertriaglichkeitsrelationen,

1) und zwar nennt man das Grundobjektiv abhﬂnglx]% vom Folgeobjektiv, weil
os ohne dieses micht sein kann, es zur notwendigen Bedingung hat, und man nennt
auch das Folgeobjektiv abhiingig vom Grundobjektiv, weil es mit diesem zugleich

bestehen muB,
2) Hume-Studien, IT, Sitzungsberichte der Akademie der Wissenschaften, Philos.-

hist. K1, Wien 1882, Bd. CI, 2. Heft, S. 660.

et e e e s e R T e
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‘b 5 - as as . . .
Zsizéﬁﬁgzllgswelse (von Hofler)!) als Abhingigkeitsrelationen be-
Die mit den eben bespr jekti i
prochenen Objektivbeziehun
Klassen- oder Umfangsbeziahungei]l sind trivial. Sl g

§ 14. Die Seinsobjektive,

In § 11 ist der Fall, daB ein Objekti 1
R ) jektiv als Determinand auftr
ausdriicklich ausgeschlossen worden. Nun soll der Begriff der Det?;‘n':i?lt::
tion auch auf diesen Fall angewendet werden.
51. (Definition.) 3
o

bedeute das Objektiv a mit der Bestimmung p.
Man kann o lesen als ,a, welches 3 erfiillt,“ aber auch als Setzung:

wa erfiille g% AuBerde 11 ir i 0
3% ,,];SBam i Ecésw;u.%n wir @’ ,von rechts her* lesen konnen
-Bemerkung, Das so definierte @ ist zu unterscheid

?eé*mé:he Jener Fiille von a, die zugleich Fille von siud,e Iine Iclle‘;r?%ig:;?
aB darunter die Fft]le gemeint sind, wo a -~ f (durch die Dinge dex’-

c]flas(s)eb_a].( b) erfiillt ist. Die Fille, die a? vertritt, sind solche, wo durch
'is jektiv selbst (nicht durch die Dinge seines Bereiches) § erfiillt

ist. B5lzs.t ?go hJ(ei; 311;11 Objektiv, das ein Objektiv (@) zum Objekte hat.?)

Objektiv., (G mist atz S vom Sein.) Bedeutet ¢ Sein, ¢ ein beliebiges

a’ = ¢,

das heift, ¢ mit der Bestimmun i i i
das heilt, A g Sein, a, welches ist, i
}:i ;qll;g:iing ml'z a. Oder, von rechts gelesen, Sein einesﬁsgﬁj];?{‘zisv; a
" :
= %m gekehrtf;l a selbst. (Besteht oder gilt @, so besteht sein Sein
53. (Definitionen.) 1. Jedes mit a vertrigli jekti i
) : n.) 1. iche Objektiv heil
in Be;xegzggg a,u{ a mbgh‘(_}h._ Das Maglichsein gsei bezeié]hnet rm'i;3 1,:,:
unm&:i'glich, mit ¢ unvertriigliche Objektiv heiBt in Beziehung auf a
3. Jede Folge eines Objekti Bt 1 i
. 4 jektivs ¢ heiit in B
weni:l%: ]djleNB(ir:fve}ndjgkeit sei bezeichnet mlilt. ?J?Zlellﬂng = o
. Jede Nichtfolge von a heiBt i i i
Ptk zuf%i.l%ig. eift in Beziehung auf ¢ nichtnot-
54. (Satze.)!)
1. Da a mit a vertriiglich ist, gilt

e hd hd ao > a!t
fiir jedes beliebige Objektiv a, oder kiirzer

(aber nicht sglick 0}"4‘“
nicht umgekehrt): Moglichkeit ist nichtumkehrbare Folge des Seins.

1) Gestalt und Bezi - ' i ift fi
1ogi, g%aipz];g ) Bdé?;%l:‘g.gi%, Gresta..lt und Anschauung, Zeitschrift fiir Psycho-
z. B. wenn f Sein bedeutet i “
3% g_gl_ 5 aeh § 88, utet, ,,Sein des a“.
ie Bew i i 'ty si i i
R Rl e?'l;;nzl;% nicht ganz ausgefithrt; sie lassen sich aber leicht aus dem
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Daraus ergibt sick nach 36
2 i >0 . _
Unméglichkeit ist (in nicht umkehrbarer Weise) Grund des Nichtsems.
3. Ist a > B, so ist das gleichbedeutend damit, daB § notwendig ist
in Beziehung auf a. Besteht also *, so folgt auch g oder 87 (aber nicht
umgekehrt). Es ist also ¥ > f° oder kiirzer
Y >0
(aber nicht umgekehrt): Notwendigkeit ist (in nicht umkehrbarer Weise)
Grund des Seins. :
4, » > o ist (nach 36) #quivalent mit
' o>
Nichtnotwendigkeit oder Zufilligkeit folgt (in nicht umkehrbarer Weise)
aus Nichtsein. : y . =
5. DaB p unmoglich sei wegen a, ist dquivalent mit (a>pB)
oder mit (a > $9), das heiBt damit, daB 5 notwendig ist wegen a:
n=ga.
Unmoglichkeit ist Notwendigkeit des Nichtseins. ! :
6. Nichtnotwendigkeit des § in Beziehung auf a ist definiert durch

(@ > ) = (a > f5). Daher ist (nach den Definitionen der Notwendig-
keit und der Moglichkeit)

» = g',

Nichtnotwendigkeit oder Zufilligkeit ist Nichtseinsmoglichkeit.

§ 15. Die logischen Grofienbeziehungen.

55. (Definition.) Ist
o> f, also a < b,
a=<B, also a>b,

a>pa<b
(oder g < a, b > a)

und sagen: @ ist groBer (inhaltsreicher) als §, der Bereich a ist kleiner
als b, b groBer (ausgedehnter) als a. ) )
Ein Term, der einen andern (als Folge, beziechungsweise als Teil-
bereich) in nicht umkehrbarer Weise einschlieBt, heiBt also grifer als
dieser, dieser kleiner als jener.
56. (Definition.) Ist

o=p, also a =1,

so schreiben wir

so nennen wir ¢ und £ und andererseits « und b (groBen)gleich:
a=4f, a=2".
57. (Satz) Ist a > B, B <7 (das heiBt § >y oder g =7y), so

ist o>y,
eweis. Dieser Satz ist siquivalent dem Grundsatze T
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58. (Definition.) Objektive gehoren einer Folgenreihe an, wenn
fiir jedes beliebig aus 1hnen herausgegriffene Paar ungleicher Objektive
a, § eine der Beziehungen a >~ f oder a < # besteht.!)

___ Die Definition der Klassenreihe ist analog.?) Folgenreihe (oder Ob-
jektivreihe) und Klassenreihe (oder Einordnungsreihe) sind GriBenreihen.

59.(Satz.) Wird ein Objektiv,zum Beispiel 8, gesetzt, so ist die Stellung
von f als Ausgangs- oder Bezugsobjektiv in einer Folgenreihe angegeben
durch o, die Stellung jeder Folge von f, zum Beispiel y, relativ zu 8, durch »,
die Stellung jedes Grundes von j, zum Beispiel a, relativ zu f, durch w,
das heiBt, einem kleineren Objektive () kommt in bezug auf das an-
genommene (Ausgangs-)Objektiv » zu, einem groferen w. Die relativen
Seinsobjektive », w haben also die Bedeutung relativer GroBenbestim-
mungen der Objektive in bezug auf ein als seiend angenommenes; ebenso

#,=06" und »,= 0" in bezug auf ein als nichtseiend angenommenes.
60. (Satz.) Die Seinsobjektive bilden zwei GrioBenreihen mit

6 X =0 als gemeinsamem Nullobjektiv:

Beweis: v >0>u> 0 <1< ji

Zusatz. o X © ist die (vollige) Unbestimmtheit hinsichtlich des
Seins. — Die Objektive », u konnen als ,Seinsbetréige® bezogen auf
den (Einheits-)Betrag ¢ gelten. Man bemerkt, daB emem Objektiv a,
das grofer als das Bezugsobjektiv 2 ist, in bezug auf dieses ein kleinerer
Seinsbetrag u zukommt, einem Objektive y, das kleiner als f ist, dagegen
ein Seinsbetrag », der griéfer als der von f ist. Aus g = ¢” und » = o"
geht hervor, daB i den Betrag einer Notwendigkeit, ¥ den einer Méglich-
keit (bezogen auf 6) hat, was ihrer Stellung in der oben angeschriebenen
GriéBenreihe entspricht.?)

§ 16. Beziehungen zwischen Objektiven vermoge ihrer Folgenklassen.
61. (Definition.) Das Zeichen
[a]

bedeute die Klasse der Folgen von o oder den ,Folgeninbegriff¢ von a.
Zus#tze. 1. Folgerichtig wird

[e]
die Klasse der Nichtfolgen von « bedeuten, also aller Objektive &, fiir
die gilt § < a.
2. Mit den Buchstaben a, b, ¢ u. s. w. werden Klassen von Ob-
jektiven bezeichnet werden, gleichviel ob die Objektive einer solchen
Klasse alle Folgen eines Objektives sind oder nicht.

62. (Satz.)
(e > p) = (] < [a]).

1) Vgl. K. Th. Vahlen, Abstrakte Geometrie, Leipzig 1905, S, 8.

2) Vgl. § 9, Zusammenfassung.

8) Der Inhalt dieses und des vorigen Paragraphen ist im wesentlichen den
Vorarbeiten zu R. Ameseders und meiner Darstellung der ,Elemente der Gegen-
standstheorie* entnommen. Siehe oben, Vorwort, Vergleiche auch meinen Heidel-
berger Vortrag ,Grundgesetze der Determination“, Verhandlungen des IIT. inter-
nationalen Kongresses fiir Philosophie, Heidelberg 1908.
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Beweis. Ist y eine Folge von g, also 7 < [f], so ist, wenn a > f gilt,
nach 7, auch y < [a]. Das heiBt, jedes Ding von [f] ist, unter der Voraus-
setzung @ > f, auch ein Ding von [a]. Aus a > # folgt also [f] < [a].
Da auch die Umkehrung zutrifft, besteht also die behauptete Aquivalenz.

63. (Satz.)
[a X 8] = [d] [B]-

Beweis. a ) f# ist das Objektiv, das alle gemeinsamen Folgen
von « und # zu Folgen hat und nur sie (denn es ist sowohl in a als
auch in § als Folge eingeschlossen), Die Klasse der Folgen von a X 8
ist also definitionsgemidl die Klasse der Folgeobjektive, die in [a] und
in [f] zugleich enthalten sind.

Zusatz Dagegen gilt nicht [a -~ 8] = [a] - [f], sondern nur

[a =8> [a] - [B].

Es ist nimlich [a - §] < [ fiir jede Folgenklasse [&], fir die
[£] > [a], [§] = [8] gilt, das heiBt fiir jedes Objektiv & das sowohl a als
auch f zur Folge hat. Indessen ist [a] - [f] <y fiir jede sonst be-
liebig zusammengestellte Klasse ¥ von Objektiven, wenn nur
= [a], x > [f] ist. Es gibt aber Objektivklassen r, die nicht alle Folgen
eines Objektives § enthalten. Bedeutet zum Beispiel [a] den Inbegriff
der Bestimmungen, die dem gleichseitigen (ebenen) Viereck zukommen,
[#] den Bestimmungsinbegriff des rechtwinkligen Viereckes, so sind in
[a] + [B] alle Objektive enthalten, die von jedem Rhombus gelten, und
alle Objektive, die von jedem Rechtecke gelten. Aber das Objektiv, daB
alle diese Bestimmungen an einer Figur bestehen, kommt weder in [a]
noch in [#] vor, es ist also auch in [a] -}~ [§] nicht enthalten. Dagegen
ist es in dem Bestimmungsinbegriff [@ -~ f] des gleichseitigen und
rechtwinkligen Viereckes oder Quadrates eingeschlossen.

64. (Definition.) 1. Ist

[a] > [, (81> [}, 7] > [O]

[a] > ¢, [B1> ¢, ¢ > [0]

oder ist beides zugleich der Fall, so heiflen die Objektive a, g ,folge-
verwandt“ oder #hnlich, und zwar im ersten (und dritten) Falle folge-
verwandt im engeren Sinne, im zweiten folgeverwandt im weiteren Sinne
(ndmlich blof durch gemeinsame Nichtfolgen).

2. Ist auferdem

[7] > [&] fiir jedes [&], von dem gilt [a] > [£], [] > (8],

und 1ist

oder ist

¢’ >y fiir jedes v, von dem gilt [a] > v, [F]> v,

so heiflen a, g ,folgeverwandt oder @hnlich vermdge des gemeinsamen
Folgeninbegriffes [7]%, beziehungsweise ,vermége des gemeinsamen Nicht-
folgeninbegriffes ¢’“, beziehungsweise ,vermige beider zugleich.

Man erkennt, daB [7] die Definition des Produktes [a] [f] erfiillt,

¢/ die des Produktes [a] . [B].

|
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[y] + ¢ moge kurz die ,Folgegemeinschaft* von a und j heiflen
und mit ¢ (a, f) bezeichnet werden. Es ist also

9 (o, B) = [a] [8) + [a] [B].
65. (Definition.) 1. Ist
[a] > a, [B]> o

[a] > b [B1> 0

oder ist beides zugleich der Fall, so heiBen a, 8 ,folgeverschieden* oder
kurz verschieden.
2. Ist auBlerdem

oder ist

a’ > a’ ﬁjr_“j-edes an?
[a] > o, [B] > a”
(also a’ die groBte der Klassen von Objektiven a“, die aus a folgen,
aus f aber nicht folgen)

fiir das gilt:

und ist
b’ > b~ fiir jedes b,

(a] > b~ [B] > b~

(also b’ die griofte der Klassen von Objektiven 3, die aus a nicht
folgen, aus @ aber folgen),

fiir das gilt:

so heilen a, B ,folgeverschieden oder verschieden vermdge des Folgen-
unterschiedes a‘“, beziehungsweise ,vermoge b’“, beziehungsweise ,ver-
moge beider zugleich“, das heiBt ihrer Summe a’ - b’

Man erkennt, da8 a’= [a] [8] und b’ = [a] [f] ist.

Der gesamte Folgenunterschied von a, 8 heife u (a, §). Es ist also

u(a, B) = [a] [B] + [a] [B].

66. (Satz.) Der Folgenunterschied zweier Objektive «, f ist das
Negat der Folgegemeinschaft derselben Objektive:

u(a, f) =g(a, ).
Beweis. Nach 37 und 38 ist

g B) = [al [B] . [o] [B] = (o] + Eﬁ]l‘é)([al + () = [a] [B1 + [a] [B] =

67. (Definition.) Ist

[a] < [B] wnd [B] < [al,

das heiit, jede Folge von a auch Folge von f und umgekehrt, so heiflen
a, B ,folgegleich¥, auch kurz gleich.

Folgesdatze. 1. Die Folgegleichheit [a] = [f] ist offenbar &dqui-
valent der Aquivalenz a = § (62).

2. Fiir folgegleiche Objektive gilt:

9(a, f) =g(a, a) = [o] + [a] = (1],
u (a, ) = u(a, &) = [a] [a] + [a] [«] = [0].
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3. Die Folgeverschiedenheit ist die Negation der Folgegleichheit.

68. (Definition.) Ist keine Folge von a auch Folge von 3, keine
Nichtfolge von @ auch Nichtfolge von f, so heiBen ¢ und g ,folgenfremd“.

Folgesitze. 1. Die Folgegemeinschaft folgenfremder Objektive
ist [0], ihr Folgenunterschied daher [1].

2. Die Folgenfremdheit ist die Negation der Folgeverwandtschaft.

3. Folgenfremd sind 0 und I. Denn es ist

g (0, 1) = [0] ({] + [0] [1] = [0] + [1] [0] = [0] +- [0] = [C.

4. Folgenfremd sind daher auch zwei kontradiktorische Objektive
(82) wie @ und @, sofern eines von ihnen wahr, also #quivalent mit O,
das andere falsch, also #iquivalent mit 1 ist: g (a, @) = [0]. Vergleiche
iibrigens 74, 2. s -

Zusatz Ist [a] < [B], also nach 36 auch [B] < [a], so_haben a, 8
keine gemeinsamen Folgen, konnen aber doch gemeinsame Nichtfolgen
haben. Sie konnen dann folgenfremd in einem weiteren Sinne des
Wortes heiBen.

In dieser Weise folgenfremd sind zwei ,subkontrire“ Objektive wie
ab=E0 und ad =0 (yeinige a sind b, ,einige a sind nicht b%, vgl. 78,
Anm.), wobei vorausgesetzt ist, daB « und b nicht leere Klassen sind. Fiir
die Folgegemeinschaft der beiden Objektive ergibt sich [ab=E0] [« b3=0] -+

+ [ab 2= 0] [ab == 0], wovon der erste Summand [0] sein muB, da eines
der Objektive wahr, also einer seiner Faktoren [0] ist: es bestehen also
keine gemeinsamen Folgen. Dagegen ist der zweite Summand nicht
iquivalent [0], da die Objektive vertriiglich sind, also beide wahr sein
kénnen (vgl. auch T74).

69. (Satz.) Die Abhingigkeit ist Folgeverwandtschaft durch den
Folgeninbegriff des Folge- und den Nichtfolgeninbegriff des Grund-
objektives.

Beweis. 1. Ist a > B, so ist a )X f = f (17), also [a] [f] = [#] und
andererseits ist [a] < [B], also [a] [f] = [a]. Daher ist dann g (a, ) =

[81 + [e]. e d
2, Wird nun umgekehrt g (a, f) = [B] + [a] oder, was das gleiche

ist (66), u(a, B) = [a] [B] + [a] [8] = [a] [B] vorausgesetzt, so folgt,
nach 22, [«] [8] <[] [B] und daraus, nach 34 (39), [a] [] . ([¢] 4 [8]) =[O],
also [a] [8] = [0], das heiBt [B] < [a] oder a > B.

Zusatz Ist a> B, so ist u(a, f) = [¢] [f], und umgekehrt.

70. (Satz.) Unabhiingigkeit zwischen @ und p ist Folgeverschieden-

heit durch ¢ und j selbst (als nichtgemeinsame Folgen der beiden Ob-
jektive).
{ B)eweis. 1. In u (a, B) = [a] [B] 4 [a] [] enthilt der erste Sum-
mand sicher @, da a << B ist, der zweite sicher 8, da § << a ist. (Daraus
folgt aber nicht, daB u (@, 8) auch alle Folgen von a, also [a] und alle
Folgen von B, also [$] umfaBt.)

2. UmfaBt der Folgenunterschied u (a, 8) die Objektive ¢ und §,
so folgt, daB a < B und B << a ist, das heiBt, daB a und # unabhingig

voneinander sind.
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71. (Satz.) Vertriiglichkeit von a und f ist Folgeverwandtschaft
durch die Negationen der Objektive selbst und alle Griinde dieser
Negationen als gemeinsame Nichtfolgen.

Beweis. 1. Sind a und f vertriglich, so ist @ < f, daher (nach T")
auch a’ < B, fiir jedes a’, fiir das die Beziehung a’ > @ gilt, das heilit
fiir jeden Grund von @ Bezeichnet man mit {a} die Klasse der Objek-
tive a, so ist demnach in unserem Falle {a} < [f], aber selbstverstindlich

auch {@} < [a], daher (nach 22) {a} < [a] [f]. Da ebenso {8} < [a] [f]
ist, besteht (nach 22) die Beziehung g (a, #) > {a} + {8}

2. Ist g (a, f) = [q] [8] -}~ [e] [B] > {@} + {B}, so folgt, da [a] > {a}

und [§] > (B} ist, [a] [B] > {a} + {B}, also (22) [a] [B] > {a} und [d] [f] >
> {f). Daher ist dann auch [3] > {a}, [a] > {8}, also insbesondere

a<[B], B<[a] oder a < und B < ¢, das heiBt, ¢ und p sind ver-

triglich.
72, (8atz.) Unvertriglichkeit zweier Objektive ist Folgeverschieden-
heit durch die Folgenklassen ihrer Negationen.

Beweis. 1. Wegen a > B ist [8] < [a], auBerdem ist [B] < [B],
daher (22) [B] < [e] [f]. Ebenso ergibt sich [a] < [a] [f]. Also ist in

u (@, B) = [a] [B] + [a] [p] sowohl [B] als [a] enthalten:

u (a, B) > [B) + [a.
2. Wird diese letzte Beziehung vorausgesetzt, also [a] [8] - [a] [8] >

> [B] 4+ [a], so folgt, da [B] < [B]; [a] < [a] ist, [a] > [B] und [§] > [d],
also die Unvertriiglichkeit: a > £, f > d.

Folgesatz Die Unmoglichkeit (7) ist Folgeverschiedenheit mit
Seiendem vermdoge des Umstandes, daB aus dem unmdoglichen die Nega-
tion des seienden, aus dem seienden die Negation des unméglichen Ob-
jektivs folgt.

ITI. Beziehungen und Verkniipfungen zwischen Dingen
und Fiillen.

§ 17. Partikularitiit, Individualitit und Bestimmtheit.

(Grundsatz M.) Wer ein Objektiv a erfat (im weiteren Sinne,
vgl. § 1), kann damit auch

1. einen einzigen, individuellen Fall oder einige Fille von ¢ meinen
(in der Weise des Setzens oder in der des Erfassens im engeren Sinne),

2. ein einziges, individuelles Ding J“ von a oder einige Dinge von a
meinen.?)

So meinen wir mit der Annahme, z sei eine reelle Zahl, meist
sirgendeinen® Fall dieser Art, freilich unbestimmt welchen, mit dem
Urteil ,es regnet“ einen einzigen Fall von Regen (und nur das Urteil
vermag einen ganz bestimmten individuellen Fall, nicht nur ,irgend-

1) Vgl. 8. 2, auch die Anmerkung.
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einen“, zu erfassen). In jedem partikuliren Urteil ,einige @ sind b“
meinen wir mittels des Subjektsbegriffes @ nur gewisse, nicht niher be-
stimmte Dinge der Art @, schriinken also — ohne eine Determina-
tion des Begriffes!) — unser Meinen, das wir an ihn kniipfen, auf
einen (unbestimmten) Teilbereich seines Umfanges ein.

73. (Grundsitze J.) 1. Ist unter J* ,ein* oder ,irgendein Ding"
oder ,ein Individuum“ mit dem definierenden Objektiv @, also von der
Art @ gemeint oder sind ,einige Dinge* derselben Art a gemeint, so

gilt nicht allgemein J* < J% — (Negativer) Grundsatz der
unbestimmten Individualitédt oder der Partikularitit, J,.

J¢ in der angegebenen Bedeutung darf also nicht wie eine Klasse
behandelt werden, da es den Grundsatz der EinschlieBung nicht erfiillt.?)

2. Es bedeute i ein Ding (Individuum) des eben betrachteten Be-
reiches, und zwar nicht nur ,irgendein Ding“ (wie in J,) sondern ein
ganz bestimmtes, individuell gegebenes (also, soweit es auf das Erfassen
ankommt, nicht bloB abstrakt, als ,Ding des Bereiches i“, sondern in
seiner Individualitit erfafit); « bedeute eine Klasse. Dann gilt:

i (i220) und (== 0) == (z < i) > (x = 1),

der (positive) Grundsatz der Individualitit.?)

Folgesatz Jedes Einzelding (Individuum) ist vollstindig (oder
in jeder Hinsicht) bestimmt. Das heiflt, durch ein Einzelding, also im ein-
zelnen (individuellen) Falle, ist ein beliebiges, auf das Ding bezogenes
Objektiv ¢ entweder erfiillt, oder es ist seine Negation a erfiillt; das
Ding fallt entweder (ganz) in die Klasse @ oder es fillt (ganz) unter a.
Denn es ist fiir eine beliebig, aber bestimmt anzugebende Klasse a, das

Objektiv a i =0 entweder Tatsache oder micht Tatsache, es besteht

also (32) y "
(@ai=0)X (aiz=0)=0.

Gilt @i =0, so ist i < @ Gilt es aber nicht, so ergibt der eben
angefiihrte Grundsatz (J,) die Beziehung '

@izE0)+ (@i <i)>@i=1)
und daher, nach 22, ¢ < a.

1) Die Begriindung fiir diesen Zusatz liegt in den Tatsachen, die in 73, Anm. 1,
bertthrt werden.

) ,,Einige « sind b* diirfte zum Beispiel nicht als Einordnung J¢ < b einer Klasse
J% unter b angesehen werden. Denn sonst miifte, wenn zugleich einige a ¢ sind, aus

J% <10 und J% < ¢ nach 22 J% < be folgen, was offenbar nicht der Fall ist. Die sym-

bolische Logik driickt, daB einige @ b sind, durch a b == 0 aus, oder man verbindet,
wie Chr. Ladd-Franklin tut, ¢ und & durch ein eigenes Zeichen der partikuliiren
Einordnung, Auch in der gewdhnlichen Logik wird die Partikularitit bekanntlich in
die ,Kopula* verlegt und @, nicht ,einige a¥, als Subjektsbegriff des partikulidren

Urteils angesehen, In dem oben angefithrten Grundsatze bezeichnen wir aber mit J&

nicht irgendeine Klasse, sondern das Ding, das durch den Gedanken des J¢ ge-
meint ist, beziehungsweise die Dinge, auf die zum Beispiel unser partikulires Ur-
teil einige a sind b* abzielt.

3) Der Grundsatz stimmt mit der Schréderschen Definition des Individuums
(vgl. Algebra der Logik, 2. Bd.,, S.320ff) und mit der von Peirce angegebenen
(a. a, O, 8, 326) wesentlich itherein. Vergleiche auch Schréder-Mitller, Abrif der
Algebra der Logik, II. Teil, S. 141,
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Das Individuum ¢ fillt also entweder (ganz) unter die Klasse @
oder (ganz) unter die Klasse a (was von einer Klasse i selbstverstind-
lich nicht zu behaupten wiire); im zweiten Falle ist das Objektiv o
durch 7 erfiillt, im ersten a.

Zusatz. Das reziproke Gegenstiick des Grundsatzes J, kennzeichnet
das, was man unter einem F all versteht. Bedeutet ¢ einen individuellen
Fall oder Einzelfall, £ ein Objektiv, so gelten die Bezichungen

v L GED S E>0>E=0.

Daraus folgt, wie schon (in der reziproken Form) gezeigt worden
ist, daB ein gegebener Fall ein gegebenes Objektiv a entweder als Folge
einschlieBt, notwendig mit sich fiihrt, oder es ausschlieBt, dann aber
schlieBt er @ ein. Der Fall ist also hinsichtlich jedes Objektivs oder
vollstindig bestimmt, eigentlich bestimmend; denn er l#Bt es keinem
Objektiv gegeniiber unbestimmt, ob es ,in dem Falle* erfiillt sei oder
nicht. — Ein Ding ist immer durch einen Fall (vollstéindig) bestimmt.

74. (Definition.) Ist entweder @ = 0 oder & = 1, das heiBt, hat
entweder a eine solche Bedeutung, daB es unbedingt gilt, allgemein
erfiillt ist, Tatsache oder wahr ist, oder hat es solche Bedeutung, daB
es durch nichts erfiillt, unbedingt ungiiltiz oder falsch ist, so heife das
Objektiv a ,bestimmt*, sonst ,unbestimmt®.

Folgesidtze. 1. Ist ¢ ein bestimmtes Objektiv, so gilt auBer

[a] [@] = [0] (welches immer erfiillt ist, vgl. 63), auch noch
[@] + [a] = [1],

wobei 1 ein widersprechendes Objektiv bedeutet, [I] also schlechthin
alle Objektive umfaft.

Denn ist @ = 0, so ist @ widersprechend, also dquivalent 1 bei der
dargelegten Bedeutung dieses Zeichens, u. s. w.
2. Daher ist fiir ein bestimmtes Objektiv a die Klasse der Folgen

von a #quivalent der Klasse der Nichtfolgen von a, [@] = [a].

Zusdtze. 1. Bestimmte Objektive sind zum Beispiel die durch
gewisse Urteile gesetzten; sie sind, genau verstanden (vgl. 103), entweder
unbedingt giiltig, Tatsachen, oder unbedingt falsch. Von der ersten Art
ist das Objektiv @ |- a = 2a bei festgelegter, arithmetischer Bedeutung
aller Zeichen, von der zweiten a¢ 4 @ = 3a in demselben Falle,

2. Unbestimmte Objektive konnen durch Annahmen erfaft werden,
wie zum Beispiel ,o sei eine durch 3 teilbare Zahl“ oder .z - y — B,
wo 2z und y unbestimmt, ,veréinderlich® sind, oder auch die Objektive
»Rotsein*, S Abhingigkeit* u,s. w. Fiir ein solches unbestimmtes a, wie
etwa ,Teilbarsein durch 8%, ist [a] +- [@] == [1], also ist hier [a] =& [a].
Denn ist a unbestimmt, so ist jeder Grund von ¢ (im Beispiel etwa
»Teilbarkeit durch 6*) ausgenommen a selbst, eine Nichtfolge von a und
zugleich auch Nichtfolge von a (der Unteilbarkeit durch 38). Wire nim-
lich ein Grund von @ Folge von @, so folgte (nach T") auch ¢ aus @, es
wire also @ widersprechend, daher ¢ unbedingt giiltig, also bestimmt.
Es gibt demnach Objektive, die weder aus dem (unbestimmten) @, noch
aus a folgen.
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(Grundsatz U.) 1. Wer ein Objektiv ¢ ungenau oder in un-
genauem Sinne setzt, setzt damit blo ein gewisses, nicht ni#her be-
stimmtes Folgeobjektiv o' von a.

2. Diesem ungenau Setzen von @ entspricht (nach E) ein ungenau
Erfassen von a, einer gewissen, nicht niher bestimmten Gattung a’ nach
(wovon a eine Art ist).

Bemerkung. Das ungenau Setzen von a kann auch als Setzung
4einiger Folgen von a* bezeichnet werden, wobei ,einige Folgen von a“
wieder nicht als wohldefinierte Klasse angesehen werden darf. Wir haben
also auf dem Gebiete des Setzens ein genaues Analogon des partikuldr
Erfassens jeiniger ¢, Das kommt zum Beispiel vor, wenn wir von einem
Papier sagen, ,das ist weiB, oder von ,dem* Ausdehnungskoeffizienten

der Gase, er sei 575 W S W. Wir meinen im ersten Falle sicher nicht

das Reinweilsein, noch im zweiten genaue Gleichheit mit der ange-
gebenen Zahl. Sagen und denken wir dafiir ,anndhernd weil“, be-

ziehungsweise ,ungefihr 2—;3“, so ist damit nichts anderes geleistet, als

die Ungenauigkeit des Meinens ausdriicklich in unser Denken iiber-
nommen. Aber fiir ,annéhernd weif sein“ gibt es ebensowenig ein dqui-
valentes genaues Objektiv, als es zu ,einigen a“ eine #dquivalente wohl-
definierte Klasse gibt.

Das erkennt man deutlich an der Umformung unseres Beispieles:
»das Papier hat eine der Farben eines gewissen, das Weill einschlieBenden
Bereiches (in der Farbenmannigfaltigkeit) — und der analogen: ,die

gemeinte Zahl liegt in dem durch 5;—3 -+ % angegebenen Bereiche, wenn

I: eine entsprechend kleine Grife bedeutet“, deren zahlenmifBige Angabe
iiber das in ,ungefdhr -2%“ Gedachte schon hinausginge. — Zugleich
wird an diesen Umformungen klar, wie es ein gewisser Inbegriff von
Folgen des a ist, der durch das ungenau Setzen von a gesetzt wird:
einem das a einschlieBenden Bereiche von Dingen angehdren, ist ja' ein
Folgeobjektiv des a-Seins. — Der Sinn und Wert ungenauer Angaben
liegt eben darin begriindet, daB sie gewissen Folgen nach zutreffen. Das
wird man an gewissen physikalischen ,Vereinfachungen“ deutlichst er-
kennen, zum Beispiel an der Angabe, die Erde sei (anndhernd) eine
Kugel, und daraus zu ziehenden, durch die Wirklichkeit bestétigten
Schliissen, oder an der Annahme, die Planetenbahnen seien kreisformig,
und der aus ihr und dem dritten Keplerschen Gesetze zu gewinnenden
Ableitung des Gravitationsgesetzes u. s. w.

Setzen wir- , Weilsein® ungenau, so konnen wir damit alles an-
nihernd Weille erfassen: wir haben keinen Begriff, aber etwas Begriffartiges
von dieser ,ungenauen (attung“, in die das gemau Weille hineinfillt.

3. Umgekehrt ist durch die Setzung der Folge y jedes Grund-
objektiv @ davon impliziterweise in ungenauem Sinne gesetzt, ndmlich
als moglich gesetzt. Worin das implicite Setzen besteht, ist in F erkldrt
worden.

‘Wer y setzt, verhélt sich demnach, sofern er sich richtig verhiilt,
einem Grundobjektiv a gegeniiber intellektuell anndéhernd oder in ge-
wissem Sinne so, als hiitte er a selbst gesetzt. Das heilit, sein intellek-
tuelles Verhalten gegen ¢ wird in einigen Folgen oder Teilbestimmungen
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mit dem des a Setzenden iibereinstimmen, zum Beispiel wenn der

Setzende fiir dieses y den Grund a vermutet. Dieses Vermuten von o
1st ja emn Urteilen, das mit dem gewissen Urteilen von e in manchen
Folgebestimmungen {ibereinstimmt, und zwar sowohl ,subjektiv¥, das
heiBt als Erlebnis betrachtet, als auch ,objektiv¥, das heilt seinen gegen-
stiindlichen Entsprechungen nach: ihm entspricht némlich das méglicher-
weise tatsiichlich Sein von @, ein Folgeobjektiv des Tatsiichlichseins
von @, welches dem gewissen Urteilen von a entspriche.

Folgesatz. Wer a setzt, setzt (nach &) impliziterweise jede Folge y
von a; mit y aber setzt er, nach dem eben Gesagten, impliziterweise
jeden Grund davon, zum Beispiel 8, in ungenauem Sinne, das heift, er
setzt f als moglich — eventuell als in emem andern Falle méglich.
Daraus ergibt sich: Wer o setzt, setzt damit impliziterweise jedes mit a
folgeverwandte Objektiv # als moglich. — ErfaBt er nun ein solches f
auch aktuellerweise (mittels der durch die a¢-Setzung begriindeten Dis-
position), so setzt er in der Tat 8 als moglich. Hierin liegt, dem Wesen
nach, der Vorgang des Wahrscheinlichkeitsschlusses.

Wir beobachten zum Beispiel, daB ein gegebener Wiirfel auf die
Fléche f, fillt (@), und erfassen darin impliziterweise den Tatbestand (%),
daB der Wiirfel auf ,eine seiner Flichen“ fillt. Wir setzen damit im-
%)Iiziterweise als moglich, dafl der Wiirfel auch einmal auf die Fliche f,
alle (#), und konnen dieses Objektiv f auf Grund des festgestellten a
auch ausdriicklich vermuten. Von a zu f fiihrt ein AnalogieschluB, der
um so biindiger ist, je grofer die Folgeverwandtschaft zwischen den
beiden Objektiven. — Man bemerkt leicht, daB in dem hier beschriebenen
Schema des Wahrscheinlichkeitsschlusses neben dem Analogieschlusse
auch der als Induktion im engeren Sinne dieses Wortes bezeichnete
SchluB als besonderer Fall enthalten ist. Vergleiche oben U 3.

4. Wer ein (,gegebenes“) Ding als J% (also als Ding von a) erfaBt
und mit ¢ an J auch (nach dem eben Ausgefiihrten) das folgeverwandte g

erfaBt, kann nun damit ein individuelles Ding J# (das ihm zum Beispiel
auch ,gegeben“ sein kann) meinen. Er meint dann die zwei Dinge J%

und JB, durch das ungenau Erfassen eines nicht niher bestimmten, dem
a und f# gemeinsamen Folgeobjektivs p, in ungenauer Weise. Dieses ist

dem Wesen nach der Vorgang des Erfassens von J% und J” in Ahnlich-
keitsrelation.?)

Ich finde zum Beispiel ein Farbenmuster a ,ungefihr so% wie b,
was soviel heillt wie dem & #hnlich. Hier habe ich offenbar das Sosein a
des ¢ ungenau genug erfaft, um damit zugleich auch das Sosein § in
demselben Falle ungenauerweise setzen zu kénnen, némlich irgendeinem,
nicht genau erfaBten, in den beiden Bestimmungen a und g zugleich
implizierten Bestimmungsinbegriffe nach. Hitte ich aber ein solches
gemeinsames Folgeobjektiv y genau erfafit, aus dem ¢ und dem f her-
ausanalysiert, so hitte ich die beiden Muster als ,in y gleich* erfaft,
zum Beispiel als gleich hinsichtlich des Farbentones.

1) Die unter U angefithrten Gedanken diirften zum Teil durch eini%e Bemerkungen
Meinongs angeregt worden sein, Vergleiche auch dieses Autors Abhandlung ,Ab-
strahieren und Vergleichen¥, Zeitschrift fiir Psychologie, Bd. 24, inshesondere S. 79 1f,
und ,,Uber die Erfahrungsgrundlagen unseres Wissens¥, Sonderhefte der Zeitschrift
fiir den physikalischen und chemischen Unterricht, Berlin 1906, Heft 6, S, 96,

. |
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§ 18. Gleichheit, Ahnlichkeit und Verschiedenheit.

75. (Definierender Grundsatz der Gleichheit.) Individuen
mit derselben Bestimmung (oder mit iquivalenten Bestimmungen) a smtj.
»als Dinge mit der Bestimmung a“ oder ,hinsichtlich der Eigenschaft a

inander gleich:
ein g g

Folgesatz. Gegenstﬁnd]i,l dEeBWir gleich nennen, sind als Dinge

dersel oder Klasse a aufgefalt. . .7

i zb?;lsﬁﬁ. Auch folgegleich% Objektive sind als ,Dinge“ derselben
Art aufgefafit, wenn sie gleich genannt werden. Insbesgndere sind @ an J
und @ an einem andern Individuum J einﬁg_er.dglemh:}_ ebenso wenn
a=f ist, « an J und B an einem andern Individuum . > 5

%6. ,(Deﬁnierendgr Grundsatz der Ahnlichkeit.) Sind EF‘ J?
Dinge mit folgeverwandten Bestimmungen a, f, so sind J* und J*¥ #hn-
lich, und zwar vermoge des Inbegriffes gemeinsamer Folgen und gemein-
samer Nichtfolgen (kurz der ,Folgegemeinschaft“) von a und .

Folgesitze. 1. Gegenstinde sind #hnlich als Dinge von Arten
einer (beim gewthnlichen Vergleichen nicht genau erfaBten) Gattung, wenn
ihre bestimmenden Objektive folgeverwandt im engeren Sinne sind (denn
a X B = x definiert eine Klasse p = a - b), sie sind ghnlich als Dinge
von Arten, die einer und derselben Gattung nicht angehtren, wenn ihre be-
stimmenden Objektive bloB durch gemeinsame Nichtfolgen vs_srwa,ndf) sind.

9. Zwischen einem Dinge J0 und einem J 1,' das heift, zwischen
einem beliebigen Dinge und nichts besteht keine Ahnlichkeit, d.a
(nach 68) ¢ (0, 1) = [0] ist. Dieser Satz ist ein Ausdruck dafiir, daB je
zwei Dinge (mogliche Gegenstinde als Einzeldinge betrachtet) immer
eine Ahnlichkeit aufweisen: sie stimmen ja mindestens darin iiberein,
daB sie Dinge sind. - _

3. Wie J0 und J1 oder etwas und nichts verhalten sxch'a,uch ein
J% und J% wenn a ein bestimmtes Objektiv ist: also ein moglicher und

in unmoglicher Gegenstand (vgl. 74). ) _

e 4, Iﬁ: dagegenga ein un&)egstimn)lte_as Objektiy, so sind a und @ nur
folgenfremd im weiteren Sinne, das heifit, sie haben keine gemelqsamefl
Folgen, wohl aber gemeinsame Nichtfolgen (vgl. 74, Zusatz); sle ver-
halten sich also wie zwei subkontrire Objektive (vgl. 68, Zusatz). Zwmc:,hen
einem Dinge der von 1 und 0 verschiedenen Klasse ¢ und einem Dinge
von @ besteht demmnach blof eine Ahnli'chkeit in dem weiteren Smna:,
daB beide, als Dinge dieser Arten, gewisse Bestimmungen nicht auf-
Welse%emerk ungen, Ahnlichkeit ist hier nicht als partielle Gleichheit,
das heiBt als Gleichheit von Teilen der vergllc}}en(e_n Gggenst_ande, er-
klirt worden: denn Folgen der definierenden Objektive sind nicht Teile
dieser Objektive, sie konnen hochstens in einem iibertragenen Sinne als
Teilbestimmungen bezeichnet werden, in keinem Sinne aber als Teile

i timmten Dinge. . ) .

i d%zgnSIzhii::seits das Erfgassen in Ahnlichkeitsrelation als ein Fall
ungenauen Erfassens beschrieben worden ist, andererseits aber die Ahn-
lichkeit durch die Folgegemeinschaft der definierenden Objektive genau
definiert worden ist und im folgenden sogar gemessen werden soll, so
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liegt hierin doch kein Widerspruch, Wie man zuniichst ungenau fest-
stellen kann, daB einige Anzahlen zwischen 1 und 100 prim sind, dann
aber ihre Menge genau ermitteln und ihre Hiufigkeit im ersten Hundert
als genaue Entsprechung jenes partikuliren Urteils angeben kann: so
kann man auch jene genaue Relation angeben, die dem ungenauen als
dhnlich Erfassen entspricht und es bis zu einem genau bestimmten
(vom so Erfassenden freilich nicht miterfaBten) Grade logisch be-
rechtigt. — Diese Bemerkung gilt auch fiir die Beziehung zwischen
dem ungenauen als moglich Setzen und der genauen Angabe der ihm
entsprechenden Moglichkeit durch die Wahrscheinlichkeitsrechnung.

77. (Definierender Grundsatz der Verschiedenheit.) Sind
J% JP Dinge mit folgeverschiedenen Bestimmungen @, 8, so heiBen sie
verschieden, und zwar verschieden vermdge des Folgenunterschiedes
von a und f.

Bemerkung. Diese Definition ist nicht zirkelhaft, wie sie wegen
der Verwendung des Wortes ,folgeverschieden“ scheinen kénnte. Denn
die Folgeverschiedenheit ist (in 65) unabhiingig definiert worden, und
zwar wesentlich mittels der Negation.

‘Folgesatz Verschiedenheit und Gleichheit sind kontradikto-
risch (76).

§ 19. Mengen.

78. (Grundsatz der Transponierbarkeit.) Ist a eine Menge,
so bestehen ,michtidentische Mengen von derselben Vielheit%, das heiBt
Mengen mit demselben definierenden Objektiv def @, die nicht dieselben
Dinge enthalten.?)

Wir sagen: die Menge ist transponierbar.?) Diese Eigenschaft unter-
scheidet die Menge wesentlich von einer Klasse von Dingen. Eine Klasse
ist nicht transponierbar: zur Klasse der Dinge a gibt es keine Klasse
desselben definierenden Objektivs, die nicht dieselben Dinge enthiilt.

Folgesitze. 1. Fiir Mengen a gilt also nicht allgemein ¢ = a,
das heift, die Mengen a sind ,Dinge* derselben Art , Menge a“. Der Grund-
satz der Transponierbarkeit sagt also aus, daB fiir Mengen derselben
Vielheit (desselben Vielheitsgrades) der Grundsatz J, gilt.

2. Daher besteht a=a und allgemeiner a — 3, wenn def a = def b ist.
Das heiBt, Mengen mit gleichen definierenden Objektiven sind gleich.
Uber gleiche Objektive vergleiche 75, Zusatz.

79. (Definition.) Sind a, & Mengen, so bedeute

a (<) b,
daB jedes Ding von @ ein Ding von b ist. @ heiBt dann eine Teilmenge
von b.%) (a < b hieBe: a ist eine Menge von der Art b.)

80. (Definition.) Ist a (<) b und b (<) a, das heift, enthalten a, b
dieselben Dinge, so heiflen a und b identisch: a = b.

l; Zur Bedeutung von ,bestehen* vgl. 104, F. 1, und 105, Anm.
. 2) Die Bezeichnung ist in Ausfithrung eines Gedankens von Chr.v. Ehrenf els
éUber Gestaltqualitiiten, Vierteljahrschrift fiir wissenschaftliche Philosophie, 1890,
. Heft) durch Héfler aus der musikalischen Terminologie ilbernommen und auf
alle ,Gestaltqualitiiten“ angewendet worden. ' Vergleiche Eieses Verfassers ,Psycho-
logie*, Wien und Prag 1897, S. 153.
3) Vgl. z. B. K. Th. Vahlen, a.a. 0. 8.7, wo daftlr G. Cantor zitiert ist,

E. Mally, Grundlagen der Logik. 3
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81. (Definition.) Gilt a (<) b, b (<) a fiir zwei individuelle Mengen
a, b, so gilt 2

,a kleiner als 5%, fiir jede. Menge, die gleich @, und jede Menge, die
gleich b ist. ' 2 _ :

Die Menge « heiBt also kleiner als die Menge b, wenn eine Teil-
menge von b, nicht gleich b, besteht, die gleich a ist.

§ 20. Verkniipfungen von Dingen und von Fillen.

82. (Definition.) 1 bedeute ein Ding einer eben betrachteten

Art (die dann 1 heiBen kann). — Nach J; gilt dann nicht allgemein
1= 1, wohl aber gilt 1 =1. ) i

83. (Definition.) Ist a eine Menge von Dingen 1, 1/ ein (indivi-
duelles) Ding derselben Art, so ist ) :

a)-l— 1‘%}) a, a4 1’ (’>) 1, a4 1’ (<) fir jede Menge z, fi];r
die gilt: « () a, @ (>) 1/, und es heilt @ | 1’ die Summe von a und 1°.

84. (Grundsatz.) Es gilt a 4 1’ (<) . Das heift, ein Ding, das zu
einer Menge (,arithmetisch®) addiert wird, gehort dieser Menge niemals
schon an, Da das fiir sonst beliebige Individuen 1 der eben aufgefalten
Art gilt, schreiben wir

a1 a (also a4 1> a).

Bemerkung. Die Definition der Summe a - b ergibt sich nun
von selbst. Offenbar gilt allgemein a + b > a, a b > b. :

Insbesondere konnen nun die Anzahlen definiert werden, zum Bei-
spiel 2 oder 1 - 1 als Menge, die gleich 1‘4- 1 s, u. s. w. (Die ,reine
Zahl¢ 2 ist der abstrakte Vertreter aller Mengen von dem Vielheitsgrade,
der 1/ -+ 1” kennzeichnet.) -

Auch die Beziehungen

1 2088

i hon im Vorhergehenden erklirt und begriindet. )
i SSFE? 1(lDlé?Elnit.l011%11‘1(1 Grundsatz.) Bedeutet a; einen (individuellen)

Fall von a, f; einen Fall von f, so ist a;— f; durch die gewdhnliche

ummendefinition (10) erklirt. Es gilt jedoch der Grundsatz: Werden
gwei Sﬁje?;t?;fﬁlle (ad)diert, so ist kein Folgefall des einen im andern
Summanden (als Fall) schon eingeschlossen. (Durch die Addition von
a; und §; wird also niemals derselbe individuelle Fall zweimal gesetzt.)

1) Hierin, also in J;, liegt die Mbéglichkeit der Geltung des Grundsatzes 84
begriin etjm?iisihzigt, ilt ,J, ni%ht, S0 ka.ngn auch 84 nicht gelten, sondern man hat
eine Addition, fiir die das Absorptionsgesetz besteht. 3 o

In der Geltung der Absorption findet schon Boole den wesentlichen Unter-
schied der logischen gperationen gegeniiber den arithmetischen. G. T, Lipps (Mythen-
bildung und Erkenntnis, Leipzig und Berlin 1907, S.126) sieht ihn in der ,Iterierbar-
keit* ﬁer Bestimmungen¥, ,die der Mathematik zugrunde liegen®. (Auch er gel&t
iibrigens bei seiner Entwicklung der Grundlagen der Arithmetik von der Grugé
beziehung des Folgens aus) — W, Frankl macht mich darauf aufmerksam, da
schon Platon den in Rede stehenden Unterschied in seiner Weise vermerkt hat.
Vgl. Frank], Inhalt und Umfang yon Begriffen, Archiv fir systematische Philosophie,
17, Bd. (1911), S. 447, Anm,

4————A+

3b

Es gilt also immer

. a; < B > ay a;—+ B > Pi
daher insbesondere

Al e R X

. 86. (Definition.) Sind @, b Anzahlen und bedeutet def a, bezielungs-
weise def b einen (individuellen) Fall des Anzahlenobjektivs def a, be-
ziehungsweise def b, so heilit

aéefb = ab

das arithmetische Produkt des Multiplikanden @ und des Multiplikators b.

Es bedeutet adef? jene Menge von ,Dingen* a (die hier insbesondere
Mengen sind), die das definierende Objektiv der Menge b erfiillt: also
die Menge von b Mengen a.

Bemerkung. Das ,arithmetische Determinat* a%/? unterscheidet
sich von dem logischen durch die Geltung des Grundsatzes 85. An Stelle
des abstrakten Vertreters der Dinge @, das heiBt der Klasse dieser Dinge,
tritt hier der Vertreter einer Menge von Dingen a, das Abstraktum
nDinge a“ oder ,Menge von Dingen a* als Determinand (a) auf. Und
als Determinator wird in def b ein Fall des Anzahlenobjektivs def b ge-
setzt, wovon auch kein Folgefall in einem def a, das ein Ding a erfiillt,
schon eingeschlossen ist,

Folgesdtze. 1. Die Bedeutung von 10¢f a ist 1. @ oder a. — 2. Dem-
nach ist ad = a0 — (19¢f a) def b — 10¢fa+~def b Hier bedeutet der
letzte Ausdruck eine Menge von Dingen 1, die einen Fall des definierenden
Objektivs von a erfiillt und zugleich einen individuell véllig davon ver-
schiedenen Fall des Anzahlenobjektivs (der Vielheit) von b (gemiB 85).1)

87. (Satz.) Fiir die arithmetische Addition und Multiplikation
gelten alle Sitze, die fiir die entsprechenden logischen Operationen be-
stehen und mit der Geltung von J fiir die in ihnen auftretenden Terme
vertréiglich sind, soweit keine Negation darin vorkommt. Vgl. 78, F. 1, 2.

IV. Anwendung auf Messungsprobleme,

§ 21. Zwei Hilfssiitze iiber Folgenklassen.

88. (Satz.) Ist a > >, so ist die Folgegeméinschaft von a und y
gleich dem (logischen) Produkt der Folgegemeinschaften zwischen a und
und zwischen B und y:

9@ =g(@8).g9@ 7

1) In 106 8 = 0¢f 2 jgt zum Beispiel durch die Hinzuftigung von deéf 2 zu def 8
nicht das Ob,'%ektiv wZiweiheit* noch einmal aufgefabt, das zufolge der Setzung der
Dreiheit (def 3) selbstverstindlich zutrifft, da ja, wenn die Menge drei Dinge umfaBt,
auch zwei Dinge darin vorhanden sind., Vielmehr setzt man in def 2 einen ganz
neuen Fall von Zweiheit, nimlich die Zweiheit der durch 19¢f'3 — 3 dargestellten
Mengen, erhilt also 3.2, Die so aufgefaBte Menge von Dingen 1 erfilllt aber beide
Objektivfille, def 8 und def 2 zusammen, da sie einerseits einer Menge von 3 Dingen 2
und andererseits einer Menge von 2 Dingen 8 identisch ist.

g4
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Beweis. Unter der Voraussetzung a > 3 >y geht (nach 69)

g (@, 7)=1[a] [y] + [a] [Y] tiber in [y] 4 [a],
g(a, B)=[al[8] +[a][B] in [B] 4 [al,
g@n=MB1M+0BKN = [K+IPE

Daker ist g (¢, B) - 9. (3, 7) = (8] + [a) - (&) 4+ [BD = (8 1] +

+AN+B B+ EBl=0M+d=9@n
(®s ist namlich [§] [y] = [1] wegen [8] > (7], [o] [7] =[0] wegen

[a] > [y}, (8] [B] = [0}, [a] [B] = [a] wegen [a] > [5])
Folgesatz. 1Ist a > f8 >y so 1t g (a7 <9 (4 #) und

g9 (e 7) <g@ 1) _
89. (8atz.) Ist a > B > 7, so ist der Folgenunterschied von o und y

gleich der (logischen) Summe der Folgenunterschiede von a und B und
von § und y:
“(a: }’) =u(a’ B) +“(ﬁ’ 7’)'
Beweis. Unter der Voraussetzung a > 8 >y geht (nach 69, Zusatz)

w (o, 7) = [a] [7] + [o] [] tber in [a] [7],
u(a,p=I[a] Bl +[e][f] in [d[B],
w@n=B0M-+0BEr o B

Daher ist u (a, ) + w (87) = [a] (] + [# [71. Nun ist?) [a] 1] =
— (a] ] - [8 + [] (] - B}, und das ist wegen [a] > [§] und wegen

[B] < [7] gleichbedeutend mit [B] [7] + [a] [P], also mit w(B,7) + » (e, B).
Folgesatz Ist a > f >y, so0 ist u (a, y) > u (o, f) und

u (a,7) > u (B 7) ‘
Bemerkung. In den Sitzen 88 und 89 kann die Voraussetzung

a > 8 > 7 auch durch a>> B >y ersetzt werden.

§ 22. Die Grofie der GroBenverschiedenheit.

90. (Definierender Grundsatz der Messung.) Zwischen der
MaBzahl und der Einheit 1 besteht dasselbe (GroSen-)Verhiltnis wie
zwischen der gemessenen GroBe und der MaBgrobe.

91. (Festsetzung.) Wir setzen die GroBe der Verschiedenheit
o (J% JP), wofir im folgenden der Einfachheit wegen ¢ (a, b) ge-
schrieben werden soll, gleich der GriBe des fiir sie definierenden Folgen-
unterschiedes u (a, B).

Diese Festsetzung hat ihren Grund darin, daB die Verschiedenheit
@ (a, b) dquivalent ist dem Bestehen des Folgenunterschiedes u (a, ).
Was also hier festgesetzt wird, ist eigentlich nur der Gebrauch des

Namens Verschiedenheit fiir die Relation ¢ (4, b): wohl nichts anderes als

eine Explikation dessen, was man gewohnlich unter diesem Namen meint.

92. (Satz.) Die Beziehung u (a, ) = % (a, B) + u (B, 7) fir
a > B >y besteht auch als GroBenbeziehung zwischen w (a, 7) und der

arithmetischen Summe rechts.

1) Wegen der Bezichung a =a.1=a (b + b)=ab-+ab.
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Beweis. u (¢, 7) = [a] [/] i ;
L ) 7)) = 7] bedeutet die Klasse jener Folgen von
die nicht auch Folgen von y sind. Da [y] ganz ui [a] eingesxt;hlossec:;

und nicht gleich [a] ist, stellt [a] | i
7] das Restgebiet von Fol
g‘}a(;!i;ie%as nach Abzug des Folgengebietes [y] ﬁbrigbleib‘: k:niegls%esalg
poeb, [a] — [7] aufgefaBt werden, wobei die Differenz denselben Sinn
ad wie etwa bei der Subtraktion eines Flécheninhaltes von einem
311 ﬂerfl, der ihn ganz einschlieBt. Ebenso gilt w (a, f) = [a] — [f]
([a(] ;/)[BF f] [7]. Die arithmetische Addition der Gebietsgrofen
L ll:L ([8] — [7]) ergibt aber [a] — [], welches die Gebietsgrige
93. (Satz.) Sind ¢ (a,0), ¢ (b, ¢ a, ¢) die Grd
. 7 b ) B
fﬂhe MaBzahlen der ebenso beze;ichneten Vg;'s(c}’nie?der:heitgg esrtl) ;ﬁir uﬁi&
er Voraussetzung a > § > 7, die Beziehung ’ .

P (@¢)= ¢ (ab) 4 ¢ @b, 0. 1

9Dz:r Beweis liegt im vorhergehenden Satze.
- (Satz.) Ist a > B, y derselben Folgenreihe angehérig, so ist

w(@sy, B-7)=u(ep)
wemn a7, f <y erithmeti e ™
b (gme Absorpf:-ion i :i!l]st:ihe Summen im Sinne der Definition (85) —
eweis. Addiert man y zu jedem der iibri jekti

) ; ; gen Objektive d -

%amtb;r;:-lché?, 's}(; 1st y 1m ganzen zugehdrigen Dingbereighe e;rfij.]l::Sl a(.}lﬁo
, und die Gleichung gilt. D i , S
geindert Tish, gilt si gaﬂgema‘; ian}?er dabei an u (@ - y, # - 7) sich nichts
95. (Satz.) Fiir Anzahlen a, b, ¢ gilt

9 (ac, be) = o (a, b). I

_ Der Beweis ergibt sich aus dem it Rii
sicht auf die Deﬁnitipn des axithmetischggﬂi’?‘zgrfil]:iiie%gftze ImERTe
positd?re?rl égﬂ‘-z) I:lled GroBenverschiedenheit zwischen ~einer reellen,
e @ und der Zahl 1 ist gemessen durch den Logarithmus

oder @@, 1) ==log

¢ (@) = log z,
wemn ¢ (z) = ¢ (z, 1) gesetzt wird.
Beweis.') Aus dem Additionstheorem (I) folgt zuniichst
9@ 1) =g @, d )+ 9@ a4 4 g1

Nach IT ist j : 3
i e Roskels Migeer. Bz gleich. 9. 1) 03r 0/(a)

¢ (@) =n". ¢ (a) a
Hier bedeuten @ und » Anzahlen.

1) Er ist mit Absicht etwas breit durch

) Lbs A gefithrt worden, und i -

lc; elt:];elé;n b;;;;fizig uf?zll?ﬁ?g :’:r cheA K:’énmif‘ 6§r Gr:iﬂenverschit;ﬁanﬁseiflxiiit?glz g:-
. — Aus den Funktionalgleichun,

den behaupteten Satz durch geeignete Diﬁ'erentiatiofen djrekg?;gw?;ﬁef Y
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Durch Anwendung von I und IT ergeben sich die Umformungen:
p@l)=9@d+90G)
p@)=9(5p1)+o®D,

9@ —g0D=09(51)

g 9@ —9®=0(F) b

Hier bedeutet vorliufig auch - moch eine Anzahl. — Da ¢ [‘?,—)
oder ¢ [%, 1] = ¢ (a, b) ist, gilt auch:

p@—9®=9@? ¢

-~ 9O —9@=90,a=—9@Db a

Daher besteht
pad)=9@—9®=@@—9@)+@0E—9 ),

& 0@b)=9@0d+9@b e

fiir beliebige Anzahlen @, b, ¢ — eine Erweiterung von (I). Daraus folgt
insbesondere

g@=9@b)+oba=9@d—9@b)=0 f
: 1
Da % als eine Menge von a Dingen - aufgefaBt werden kann, wo

% als ein Ding von solcher GroBe definiert ist, daB 1 gleichwertig ist
einer Menge von b solchen Dingen, so gilt
o O=0bD=9(L3)=2(>7F)
und daher die Gleichung (b),
9 (5) =@ —9 0

fiir beliebige positive, rationale Zahlen %.
Daraus ergibt sich:

a

NN =g(Z)= N __ oM =ngp@—nred=n1.9|%)
(@] =2 (L) =0 —o @) =ns@ - (3)
Die Gleichung () gilt also fiir beliebige positive, rationale Zahlen a.

log ¥ £
Setzt man 2" =y, so0 hab(?l)na.n darau? n= Igg ; und aus @ (%) =

= n ¢ (z) andererseits n = $ (i - Daher ist
p@) _ logz g

g@)  logy’
wo log z zum Beispiel den natiirlichen Logarithmus von 2 bedeute.
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Die Gleichung (y) ist nun fiir alle positiven rationalen, daher, da
@ (#) eine stetige Funktion der reellen Veriinderlichen z sein muB, auch
fir alle positiven, reellen Werte 2 dann und nur dann erfiill, wenn

@ (x) =k . log » ist, wo & eine Konstante bezeichnet. Diese nimmt den
‘Wert 1 an, wenn man

P =1

setzt, das heiBit die Verschiedenheit zwischen der Basis e der natiirlichen

Logarithmen und der Zahl 1 zur Einheit der VerschiedenheitsgroBe wiihlt.
Dann hat man also

¢ () = log
und

@ (z,y) =log x — log y = log [g—] h

als Mafformeln fiir die GroBenverschiedenheit von # gegentiber 1 und
von z gegeniiber einer andern positiven, reellen Zahl 7.7)

§ 23. Die Grofie der Grifenihnlichkeit.

97. (Festsetzungen.) 1. Die GroBe der Ahnlichkeit zwischen
einem Dinge J% und einem Dinge J? — sie sei mit o (J% JP) oder, der
Kiirze halber, mit @ (a, b) bezeichnet — setzen wir gleich der GroBe
der Folgegemeinschaft g (a, 8) der fiir ¢ und b definierenden Objektive:

o (a, b) =g (a, B).

Der Grund dieser Festsetzung ist ebenso anzugeben wie die Be-
griindung zu 91.

2. Es sei ein endlicher Bereich von GrioBen = vorausgesetzt, deren
grofite als Einheit gelte, so daB 0 < « < 1 ist. (Die Null ist ausgeschlossen.)

3. In diesem Bereiche sei def @ < def y, wenn z < y ist. Diese
Festsetzung bedeutet, daB durch die Setzung der GriBe y die Setzung
jeder GroBe =, die kleiner als y ist, impliziert wird. Demnach ist
def 1 > def z fiir jede GroBe z des betrachteten Bereiches, also def 1 =1
zu setzen, womit die Bedeutung des Gesamtobjektivs 1 festgelegt ist.

Bemerkung. Eine Beschrinkung des Gesamtbereiches von Ob-
jektiven auf ein endliches Gebiet ist hier notwendig, weil sonst g (a, B),
welches fir @ < f in [a] 4 [B] iibergeht, fiir jedes endliche [$] unend-
lich werden miiBte, w#hrend doch die Ahnlichkeit zwischen endlichen
GroBen a, b endlich ist.

98. (Satz.) Fiir reelle, positive Zahlen a, b, ¢ gilt

o (ac, be) = o (a, b).

Beweis. Es ist w (def ac, def be) = w (def a, def b) zunichst fiir
Anzahlen (95), dann aber auch fiir beliebige reelle, positive Zahlen a, b, ¢

1) Vgl. Meinong, Uber die Bedeutung des Weberschen Gesetzes. Zeitschrift
fiir Psychologie, 11, Bd., 1896.

Auch meine Arbeit ,Das MaB der Verschiedenheit®, Zeitschrift fiir Philosophie
und philosophische Kritik, Bd, 131 (1907).
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(nach 96). Daher sind auch die Negate der beiden Folgenunterschiede
dquivalent (33), das heiBt die entsprechenden Folgegemeimschaften
gleich (66). — Der Beweis kann natiirlich auch ohne Heranziehung
von 96 und 96 gefiithrt werden.
Folgesatz Insbesondere ist
o (a, b)) = o [%, 1) oder kiirzer: o (¢, b)) = o (%),
daher auch ;
g (def a, def b) = g (def <, def 1) = [dqf -b-],
wenn a < b, also % im betrachteten Zahlenbereiche (97) vorhanden ist.

(Eine entsprechende Einschrinkung ist vorldufig auch im Satze 98 zu
machen; sie wird aber in 102 aufgehoben werden.)
99, (Festsetzung.) Da insbesondere

b b S
o @G b) =0 (?, 1] = [def ?] =i
ist, setzen wir, entsprechend der Beschrinkung des GridBenbereiches in 97,
@ (b, b) oder w (1) gleich 1.

100. (Grundsatz.) Die Folgegemeinschaft zweier Folgenklassen —
in 64 ist nur die Folgegemeinschaft von Objektiven erklirt — besteht
aus der Klasse der in beiden zugleich enthaltenen und der Klasse der
in beiden zugleich nicht enthaltenen Objektive:

9 ([al, [8) = [a] [8] + [a] [B] = 9 (a. B

Folgesatz Die Folgegemeinschaft zweier Nichtfolgenklassen ist
dquivalent der Folgegemeinschaft der zugehérigen Folgenklassen. Denn

9 ([a] [B]) = [@] [B] + [a] [8] = g ([a], [B))-
101. (Satz.) Sind

ind a und b reelle, positive Zahlen oder Gréfen und
e e (i
oder kiirzer, wenn o (z) fir @ (z, 1) gesetzt wird:
oo ()} == (3}
Beweis. Bs ist g {g (& §) g B A} =g {[df 5] [ar 3]} =
=g {[dqf %—], [def 1]} — [def %] = g (a, f). Der zumerst angeschriebene
Ausdruck ist aber gleichwertig mit @ [@ (g,b), @ (b, )] oder w [m (%)],

der zuletzt gewonnene mit @ [-g—}

102. (Satz.) Die GréBeniihnlichkeit zwischen zwei reellen, positiven
Zahlen oder GroBen z, y ist gemessen durch das Verhiiltnis der kleineren
zur groferen:

ist @ < b, so ist

o (@)=, 0<z<y.
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Beweis. Aus o (z,9) = @ (%] = @ {w [3)} folgt @ (x, y) = %-‘J

Dabei muB fiir Werte w, y, die nicht gleich sind, % < 1 sein, da nach 97

und 99 der Wert 1 die obere Grenze der Ahnlichkeit, die Gleichheit
darstellt.

Folgestitze. 1. Istx <1, so ist w (2, 1) = 0 (x) == Fir 2> 1
ergibt sich: o (1, 2) — @ (% = =

2. Aus g (o, ) = [def %] — fiir Zahlen @ <) — und aus g (¢, B) =
= o (4, b) = 5 folgt, daB [def%] — o ist. Daher besteht die Be-
ziehung 88 auch als Gleichung zwischen den GréBen g (a, ), g (8, 7),
wobei die Multiplikation arithmetisch aufgefaBt ist.

§ 24. Grundlagen der Wahrscheinlichkeitslehre.

108. (Vorbemerkungen.) 1. Jedes Urteilsobjektiv ist — durch
das Urteil — auf einen gemeinten Fall oder Fallbereich bezogen, ist
also, sofern dieser Fall oder Fallbereich bestimmt ist, ein bestimmtes
Objektiv im Sinne von 74. Dagegen miissen Annahmeobjektive nicht
auf bestimmte Fille bezogen sein, sie eignen sich vielmehr, solche Fille,
als ihrem Geltungsbereiche angehorig, erst zu bestimmen. Durch die
Annahme, a sei eine Primzahl, kénnen wir zum Beispiel den Gegen-
stand @ erst ,bestimmt“ haben, das heiBt unser Erfassen auf dasjenige,
was der Annahme entspricht, die Primzahlen (@) oder eine ,beliebige*
Primzahl (a), erst gerichtet haben.?)

2. Ist das Objektiv @ nicht auf einen bestimmten Bereich von Fillen
bezogen, so kann man auch nicht sagen, es sei entweder a (schlechthin)
erfiillt oder nicht erfiillt, wahr oder falsch, sondern nur, daB in gewissen
Fillen (eventuell in keinem) @, in allen iibrigen @ erfiillt sei. So zum
Beispiel, wenn « einfach ,das Primzahlsein“ (nicht etwa das von 7 oder
das von 4) bedeutet. Sofern es Fille von a (Fille, wo a erfiills ist) gibt,
sagt man auch, a sei méglicherweise erfiillt, kénne erfiillt sein, oder « sei
ein ,mogliches Objektiv, was soviel heift wie bestehendes Objektiv.?)

3. Aber auch im Urteile kann man einen Fall (oder Fallbereich) un-
genau oder unvollstindig bestimmt meinen, zum Beispiel indem man ihn
nur als ,Fall von 8% meint, das heiit, sofern er Fall von f ist. In einem
solcherweise ungenau gemeinten Falle von B ,als Fall von g% ist dann
ein Objektiv a mnicht schlechthin wahr oder falsch, sondern nur sicher
moglich oder unmdglich, wenn aber méglich, so méglicherweise erfiillt,
moglicherweise auch nicht erfiillt. So wird zum Beispiel ein gegebener
Wiirfel bei dem nichsten Wurfe, sofern dieser eben nur ,nichster Wurf+
(d. h. bloB einer der méglichen Fille des unter diesem Namen voraus-
gesetzten unvollstindigen Objektivkomplexes) ist, moglicherweise auf
die Fliche f,, moglicherweise aber auch nicht auf f, fallen,

1) Die letzte Funktionalgleichung liefert auller der angegebenen Losung noch
die Losung o (#, ¥) =k, wo k eine Konstante bedeutet. Doch kann dieser Fall schon
wegen der Definition der Funktion o nicht in Betracht kommen,

2) Vgl. Meinong, Uber Annahmen, 2, Aufl,, S.268ff, 2721
9) Vgl 104, F. 1, 105, Anm,




